Tunpa: Aypotikng Avamtuéng, Aypodilatpogpng Kat
Alaxeipiong Ouotkwy MNopwv

Mabnua: Mabnuatika

Evotnta: XuvoAd, Xuvaptnoslc Kat MNpaypatikol AptBuot
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O Swaaveieg €xovv BaocoOei oto BrfAio:
TFevikd MaOnuatika, Macovpog, Tottovpag




Mpaypatikol apiOuoi

« To oLvoAo TwV TpayHaTiK®V aplfuwv R

« AAyePpikeg mpagerg

* AAyefpikn Aopn

o IIpa&n: Av €xovpe eva un kevo ovvoro E, tote ua ipa&n oto E etvar tia
QUITEIKOVIOT] TOVL KapTeotavoL yivopevov E x E oto E

« To oLvoAo TwV TpayuatTikov aplBuwv R eival epodiacuevo pe dvo
npagelg: v mpooHeon Kat Tov TOAAATAACTIACUO



Mpaypatikol apiOuoi

o Idw0tnTEG TN MPOOBeon(
I, . IIpooeTaip1oTiKOTYTA TI§ TPpO0Beoig
Naxabe «, B,y € R, woyveu
a+(B+y)=(a+p)+y
I, . Ymap&l ovodeTépoov ororyeioo Tig ipoobeaiyg

Yrapyet évag npaypatnkog apibpog, tov onoio ovpfolifovpe pe 0 xat Tov amoxkalovpe

pnoév, tétolog wote: a+0 =0+ a = a, ywa xabe npaypanxo apibpo a .



Mpaypatikoi apibpoi
o Idw0tnTEG TN MPOOBeon(

I5. Ymapdy avtiBétoo

INa xabe npaypatuxo apiBpo a, vnapyet évag npaypatkog aplbpog a’, yia tov omnoio
oxver a+a’'=a’'+a=0. 0 apiBpog a’ ovopalerar avriberog Tov @ xat oopPoliletar pe
-a ,dnAadn a'=-a.

I,. AvTijietaBenikoTyTa 11)§ TP o0 eayg

INa xabe a, f € R, 1oydeu:
a+pB=pF+a



Mpaypatikol apiOuoi
« I010tnTEg TOD MOANANAAOLACHOV

Is. IIpoosTaip1oTiKOTYTA TOV TOANATAATIATHOD
Naxabe «, B,y € R, woxveu
a(Br)=(ap)r
Ig. Ymapdl ovdeTépoo oTO1YEIOD TOV TOAAATAROIAT}IOD
Ynapyet évag npaypatkog apibpog, tov omoio ovpPolifovpe pe 1 xat tov aroxalovpe
povada, tétolog OOoTe:

al=1la=a

ya xabe npaypatko apilbpo a .



Mpaypatikol apiOuoi
« I010tnTEg TOD MOANANAAOLACHOV

I; . Ymapdyy avtiotpo@oo

INa xabe mpaypatxo apibpo a # 0, vnapyet évag npayparnxkog apibpog a’, ywa tov
OITO10 1OYVEL

aa' =a'a=1.

L] ’ . > . - _1 . ' - 1
O apiBpog @’ ovopdletal avtiotpo@og Tov a xai ovpPolifetatpe @, dn\adny a’'=a™ " = —.
a
Ig. AvtipeTaBeTikoTyTa T00 ToAAaTAao1aocjiov
INaxabe «a, B € R, 1oyde:

aff = Pa



[Mpaypatikol apiopol
«  Oumpagerg e mpooOeomn g KAl TOV TTOAAATIAACIACUOU CUVOEOVTAL LETAED TOVG
Io. Emijiep10TiKI) 1010THTA
INa xabe a, B,y € R, woyvet

a(B+y)=af+ay

« IS Teg M Sataing
Io. MeTapatikotyra 11§ 014TAS)G
Av a, B,y eivan npaypatikoi apiBpoi pe
a>pf kat B>y, TOTeEYOOPEOTL o > )
Iy,. I610TyTA TG TPIYOTONIAG

I'a xabe 6vo npaypatikovg apiBpoidg a, B 10xdel HOVOV pida AIIO TI§ NAPAKAT® OXECELG:

a=8, a<pf, f<a



[Mpaypatikol apiopol
«  Oumpagelg e mpooOHeon g KAl TOV TTOAAATTAACIACUOV CUVEEOVTAL e TNV O1ATAEN

Ii». ZopPatoryta 1yg ipooBeoyg pe 11y d1aTad)y
Av a, f eivar npaypatkoi apibpoi pe o > B, 1ote
a+y>p+y
yua xabe npaypatixo apdpo y .
I13. ZoppPatotyta Too moAAamrAaociaojoo jie 11 d1aTad])
Av a, f esivar npaypatikoi apiBpoi pe o > B, 101

ay > By
yua xabe npaypatixo aplbpo y > 0.



Mpaypatikol apiOuoi

« H mAnpomta twv mpayuatikov apiouonv

Opiopog 15.1. Eva vrmoovvolo A 1oV npaypatkeov aptbpov ovopdadletat:

i. AV QPaypévo, av uIIdapyel EVag IPpAaypanKog aptbpog 11 1étolog @ote X < m ywa
kabe x € A. To m ovopaletar ave @paypa tov A.

ii. KAT® @PAYHEVO, AV LIIAPYEL EVAG IPAYRATIKOG aptBuog 11 TéTolog @ote N < X ya
kabe x € A. Ton ovopdaletal KAT® @paypa tov A

ili. (PPAYHEVO AV EIVAL AVK PPAYHEVO KAl KAT® PPAYHEVO.

« To eAdyioto ammd Ta Ave EPAYUATA OVOUAETAL Supremum

I 4. IO10THTA THC TANPOTHTAC TV TPAYHATIK®OV ap1Buov.
14 5 f ‘ f f

Kdabe pn xevo, ave @paypévo vrmoodvolo oV Ipaypatke®v aptfpov éxet supremum



