
Τμήμα: Αγροτικής Ανάπτυξης, Αγροδιατροφής και 
Διαχείρισης Φυσικών Πόρων 
Μάθημα: Μαθηματικά
Ενότητα: Σύγκλιση Συναρτήσεων

Σταμάτης Βολιώτης
5ο μάθημα

Οι διαφάνειες έχουν βασισθεί στο βιβλίο:
Γενικά Μαθηματικά, Μασούρος, Τσίτουρας



Όριο συνάρτησης 

• Τι συμβαίνει με τις τιμές της f όταν η μεταβλητή x παίρνει τιμές 
“κοντά” στο 2 ?
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Όριο συνάρτησης 
• Για να έχει μια συνάρτηση όριο σε έναν αριθμό a, δεν είναι 

αναγκαίο η συνάρτηση να ορίζεται στο a

Εικόνες από https://www.csd.uoc.gr/~hy110/lectures/Lecture_3.pdf



Όριο συνάρτησης 

• Είναι δυνατόν μια συνάρτηση f (x) να οδηγείται στο όριο b1 καθώς 
η μεταβλητή προσεγγίζει τον αριθμό a λαμβάνοντας τιμές μόνον 
μικρότερες του a

• Είναι δυνατόν μια συνάρτηση f (x) να οδηγείται στο όριο b2 καθώς 
η μεταβλητή προσεγγίζει τον αριθμό a λαμβάνοντας τιμές μόνον 
μεγαλύτερες του a

• Αν τα πλευρικά όρια υπάρχουν και είναι ίσα μεταξύ τους, δηλαδή 
αν b1 = b2 = b , τότε το b είναι το όριο της συνάρτησης στο a
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Ιδιότητες των ορίων
• Αν υπάρχουν τα όρια lim f(x) και lim g(x) στο , τότε: 
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• Αν υπάρχουν τα όρια lim f(x) και lim g(x) στο , τότε: 



Μη πεπερασμένα όρια
• Συναρτήσεις των οποίων οι τιμές αυξάνονται ή ελαττώνονται 

“απεριόριστα” 
▫ η μεταβλητή x πλησιάζει έναν πραγματικό αριθμό a 
▫ η μεταβλητή τείνει στο άπειρο (θετικό ή αρνητικό)
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Μη πεπερασμένα όρια
Συναρτήσεις που έχουν όριο το άπειρο καθώς η μεταβλητή τους τείνει σε 
έναν πραγματικό αριθμό

?

Καθώς η μεταβλητή x τείνει στο +∞, στο πρώτο η συνάρτηση “χάνεται” στο 
+∞ ενώ στο δεύτερο “εξαφανίζεται” στο −∞
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Μη πεπερασμένα όρια
• Ιδιότητες μη πεπερασμένων ορίων  
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Διάφοροι μέθοδοι υπολογισμού των ορίων
• Απαλοιφή παραγόντων σε ρητές συναρτήσεις 



Διάφοροι μέθοδοι υπολογισμού των ορίων
• Δημιουργία κλασμάτων που τείνουν στο 0, όταν το x τείνει στο άπειρο  



Πλάγιες ασύμπτωτοι 


