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Σήμερα…

Χώρος και Χωρική ικανότητα
Χωρικός και γεωμετρικός 

συλλογισμός
Ανάπτυξη χωρικού συλλογισμού

Χώρος και Γεωμετρία στο αναλυτικό 
πρόγραμμα

• Προσανατολισμός
• Γεωμετρικά σχήματα

• Μετασχηματισμοί και συμμετρία
• Οπτικοποίηση και χωρικός συλλογισμός
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Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή  
Διερευνητικά περιβάλλοντα μάθησης

Προγραμματιστικά περιβάλλοντα
Περιβάλλοντα Δυναμικής Γεωμετρίας

Ο χώρος ως πλαίσιο ανάπτυξης 
λογικομαθηματικής σκέψης

Σχέση χωρικών και γεωμετρικών εννοιών 
με λογικομαθηματικές σχέσεις



Οι παρακάτω εικόνες δείχνουν το ίδιο πράγμα;
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Οι παρακάτω εικόνες δέιχνουν το ίδιο πράγμα;
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Είναι τα παρακάτω σχήματα ίδια; 
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Ο χώρος και χωρικές έννοιες

✓ Καθημερινότητα
• Πχ. Ανάγνωση κατασκευή χάρτη, μοντελοποίηση καταστάσεων κατανόηση και χρήση 

συντεταγμένων απαιτούν χωρικό συλλογισμό
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✓ Συσχέτιση με γνωστική ανάπτυξη και επίδοση στα STEM
✓ Πχ. Κατανόηση κινήσεων ουράνιων σωμάτων, φαινόμενο μέρας-νύχτας

✓ Επίλυση προβλήματος 
✓ Πχ. Κατανόηση, χρήση, δημιουργία διαγραμμάτων

✓ Στηρίζουν την κατανόηση και τη μνήμη 
✓ Πχ. εννοιολογικοί χάρτες

✓ Αριθμητικές σχέσεις 
✓ Πχ. κατανόηση αριθμογραμμής



Σύνδεση Χώρου και Γεωμετρίας με τις Λογικομαθηματικές Σχέσεις

• Χωρικές έννοιες→ προ-μαθηματικές έννοιες

• Στο πλαίσιο χωρικών δραστηριοτήτων τα 
παιδιά:

– συσχετίζουν

– συγκρίνουν

– ταξινομούν 

– αντιστοιχούν αντικείμενα

• Xώρος και η γεωμετρία →πλαίσιο 
ανάπτυξης των λογικομαθηματικών 
σχέσεων.
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Χωρική 
ικανότητα 

Πώς τα άτομα αντιλαμβάνονται το χώρο και τα αντικείμενα μέσα σε 
αυτόν, τις ιδιότητες τις σχέσεις και τους μετασχηματισμούς που τα 

χαρακτηρίζουν και οργανώνουν νοερές ή φυσικές αναπαραστάσεις ή 
ενέργειες για την επεξεργασία τους (Gardner, 1983)

Χωρική 
σκέψη 

Χωρική 
αίσθηση 

Χωρική 
νοημοσύνη 



→ η διαδικασία με την οποία σχηματίζουμε ιδέες για τις ιδιότητες και 
σχέσεις στο χώρο και τις διαχειριζόμαστε για την επίλυση προβλήματος 
Περιλαμβάνει: 
• την αντίληψη, αναπαράσταση και κατανόηση θέσεων, αμοιβαίων 

σχέσεων διευθύνσεων και διαδρομών μέσα στο χώρο, 
• τη διαχείριση και τον μετασχηματισμό των χωρικών πληροφορίων

Χωρικός 
συλλογισμός

Γεωμετρικός 
συλλογισμός

→ οργάνωση και επεξεργασία βιωμένου χώρου στη βάση του 
γεωμετρικού μοντέλου 
Περιλαμβάνει: 
• την αναγνώριση, περιγραφή και ανάλυση των κατηγοριών των 

γεωμετρικών σχημάτων, 
• την ανάλυση, σύνθεση, ανασύνθεση σε άλλα σχήματα και
• μετασχηματισμούς σχημάτων
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•Παρά τις διαφορετικές θεωρήσεις, οι ερευνητές συμφωνούν ότι οι χωρικές δεξιότητες μπορούν να 
αναπτυχθούν και να βελτιωθούν μέσα από δραστηριότητες χωρικής σκέψης.

Χωρικές εμπειρίες για την ανάπτυξη χωρικού συλλογισμού
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Χώρος και Γεωμετρία στο Αναλυτικό Πρόγραμμα

Οπτικοποίηση και χωρικός 
συλλογισμός

Προσανατολισμός Γεωμετρικά Σχήματα Μετασχηματισμοί 
και Συμμετρία 

Αντιστοίχιση, 
σύγκριση, 

σχέσεις θέσης, 
σειροθέτηση, 

διάταξη

Ταξινόμηση, 
κατηγοριοποίηση, 

σύγκριση, 
αναγνώριση 

προτύπων και 
κανονικοτήτων

Αντιστοίχιση, 
ισότητα, 

ισοδυναμία

Αντιστοίχιση, 
πρόβλεψη με βάση 

λογικές σχέσεις, 
σύγκριση



▪ Προσανατολισμός στο χώρο
▪ Σχεδίαση, αναπαραγωγή, αναγνώριση, ονοµασία και 

ταξινόµηση σχηµάτων και στερεών
▪ Συμμετρία

.

▪ Σχεδίαση, αναπαραγωγή σχημάτων και αναγνώριση 
των χαρακτηριστικών των σχημάτων αυτών.

▪ Σημεία, ευθύγραμμα τμήματα και παράλληλες και 
κάθετες ευθείες. 

▪ Κύβος, παραλληλεπίπεδο, κύλινδρος, σφαίρα. 
▪ Συμμετρία, παρατήρηση και σχεδίαση

▪ Περιγραφή, αναπαραγωγή και σχεδιασµός
γεωµετρικών σχηµάτων και στερεών σωµάτων

▪ Κάθετες ευθείες
▪ Κορυφή, ακµή, ορθή γωνία και έδρα. 

▪ Συμμετρία

▪ Σχεδίαση παράλληλων και κάθετων ευθειών 
▪ Υπολογισμός περιμέτρου
▪ Εμβαδό
▪ Συμμετρία

▪ Περίμετροι και εμβαδά
▪ Το μήκος τους κύκλου

▪ Είδη και σχεδίαση γωνιών και τριγώνων
▪ Αναπτύγματα στερεών

▪ Κύκλος 
▪ Χρήση του διαβήτη 
▪ Μήκος κύκλου, εμβαδό κυκλικού δίσκου, 
▪ Εμβαδά και όγκοι βασικών στερεών σχηµάτων. 
▪ Γωνίες 
▪ Συμμετρία
▪ Μεγέθυνση – σμίκρυνση
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Γεωμετρία στο Δημοτικό
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Χωρικός προσανατολισμός
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• Ικανότητα καθορισμού θέσης και κατεύθυνσης στο χώρο σε σχέση με σημείο αναφοράς 

ακόμη και σε περίπτωση αλλαγής της προοπτικής (Clements κ.ά., 2003)

→Εννοιολογικό πεδίο (Vergnaud, 2009) για την ανάπτυξη χωρικών εννοιών→ σχετικές 

έννοιες→ απαιτούν τη χρήση πλαισίων αναφοράς

Τρία είδη πλαισίων 
αναφοράς

Εγγενές (intrinsic):

 αναφορά σε ιδιότητες 
αντικειμένων (π.χ. η γάτα 

μπροστά από το 
αυτοκίνητο).

Σχετικό (relative): 

αναφορά με βάση τη θέση 
του παρατηρητή (viewer-

based)

Απόλυτο (absolute): 

χρήση σταθερών 
συντεταγμένων (π.χ. 

γεωγραφικές κατευθύνσεις).



Εγγενές
-Ο σκύλος βρίσκεται μπροστά στον άνθρωπο

Σχετικό αλλοκεντρικό, με βάση τη θέση του 
παρατηρητή αλλά με αναφορά σε τρίτο 
αντικείμενο/θέση
-Ο σκύλος βρίσκεται μπροστά από το σπίτι

Σχετικό εγωκεντρικό, με βάση τη θέση του 
παρατηρητή, με αναφορά στο σώμα του παρατηρητή
-Ο σκύλος βρίσκεται αριστερά του ανθρώπου

Απόλυτο, με αναφορά σε αντικειμενικά ορισμένα πλαίσια
-Ο σκύλος βρίσκεται δυτικά του ανθρώπου/ νότια του 
σπιτιού.

Πλαίσια αναφοράς
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Μαθηματικά, Ε 
Δημοτικού, Βιβλίο 
μαθητή



Προσανατολισμός και διατεταγμένα ζεύγη (Ε’ Δημοτικού)
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Γεωμετρικά Σχήματα
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Επίπεδο 0 

Οπτικοποίηση (Visualization):
Αναγνωρίζουν σχήματα από τη μορφή τους, βασίζονται στην οπτική 
αντίληψη

Επίπεδο 1 

Ανάλυση (Analysis):
Αναγνωρίζουν ιδιότητες των σχημάτων, όχι όμως τις σχέσεις μεταξύ τους

Επίπεδο 2 

Άτυπη παραγωγική σκέψη 
(Informal Deduction):

Αντιλαμβάνονται σχέσεις μεταξύ ιδιοτήτων και μεταξύ σχημάτων→ πρώτοι 
λογικοί συλλογισμοί

Επίπεδο 3 

Τυπική παραγωγή 
(Deduction):

Οι μαθητές κατανοούν το ρόλο των αξιωμάτων, θεωρημάτων και 
αποδείξεων.

Επίπεδο 4 

Αυστηρή/Αφηρημένη σκέψη 
(Rigor):

Ανάπτυξη μετα-θεωρητικής σκέψης, σύγκριση διαφορετικών αξιωματικών 
συστημάτων.



http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/

Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή
Γεωμετρία με σωματο-συντονισμένες αναπαραστάσεις
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Συντάκτης

Σκηνή

Εκτελεί τον κώδικαΣβήνει τα γραφικά

http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/


Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή

http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/

Εκτελεί τον κώδικαΣβήνει τα γραφικά

1. Φτιάξε ένα τετράγωνο

2. Άλλαξε τον κώδικα για 
να μετατρέψεις το 
τετράγωνο σε ορθογώνιο 
παραλληλόγραμμο 

• Τι κράτησες ίδιο;
• Τι άλλαξες;

3. Άλλαξε πάλι τον κώδικα 
για να μετατρέψεις το 
σχήμα σε ρόμβο

• Τι κράτησες ίδιο;
• Τι άλλαξες;

Αποθηκεύει το αρχείο 
στον υπολογιστή σου

Τμήμα Εκπαίδευσης και Αγωγής στην Προσχολική Ηλικία, Εξάμηνο γ’, Μάθημα: Λογικομαθηματικές σχέσεις και αριθμητικές έννοιες στην προσχολική εκπαίδευση, Διδ: Χριστίνα Γκρέκα

http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/


http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/?notSquare
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Ολισθητές

http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/?notSquare
http://etl.ppp.uoa.gr/malt2/?notSquare


Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή

• Οι μαθητές μαθαίνουν καλύτερα όταν κατασκευάζουν ενεργά 
κάτι απτό ή νοητό

• Διερεύνηση, πειραματισμός και δημιουργία
• τεχνολογία →εργαλείο σκέψης και μέσο έκφρασης
• Δραστηριότητες για τις οποίες τα παιδιά έχουν προσωπικό 

ενδιαφέρον 
• Το λάθος είναι ευκαιρία για αναστοχασμό και ανακατασκευή 

της γνώσης
• Συνεργασία και η ανταλλαγή ιδεών→ η κατασκευή μπορεί να 

είναι και κοινωνική διαδικασία
• Εκπαιδευτικός → υποστηρίζει και διευκολύνει τη διαδικασία

Τμήμα Εκπαίδευσης και Αγωγής στην Προσχολική Ηλικία, Εξάμηνο γ’, Μάθημα: Λογικομαθηματικές σχέσεις και αριθμητικές έννοιες στην προσχολική εκπαίδευση, Διδ: Χριστίνα Γκρέκα



•Logo – “μικρόκοσμος της χελώνας”.

• Τα παιδιά δίνουν εντολές κίνησης (“πάνω”, 

“κάτω”, “δεξιά”) → δημιουργούν γραφικά στην 

οθόνη

• Αναπτύσσουν χωρική σκέψη μέσω δράσης.

•Τα παιδιά «σκέφτονται με το σώμα»

→Body syntonicity (Papert, Κυνηγός 2011).

•Η “γεωμετρία του σώματος” λειτουργεί ως 

γέφυρα προς την τυπική γεωμετρία.

•Μαθησιακά οφέλη:

• Άμεση ανατροφοδότηση μέσα από πολλαπλές 

διασυνδεδεμένες αναπαραστάσεις 

• μετάβαση από το οπτικό–συγκεκριμένο στο 

αφηρημένο

Τμήμα Εκπαίδευσης και Αγωγής στην Προσχολική Ηλικία, Εξάμηνο γ’, Μάθημα: Λογικομαθηματικές σχέσεις και αριθμητικές έννοιες στην προσχολική εκπαίδευση, Διδ: Χριστίνα Γκρέκα

Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή



Μετασχηματισμοί και 
Συμμετρία

https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/3440
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https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/3440
https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/3440


https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/1905
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https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/1905


Οπτικοποίηση και οπτικοποιημένη σκέψη 

• Να ερμηνεύει και να κατανοεί τις 
διαφορετικές αναπαραστάσεις 
αντικειμένων η καταστάσεων και να είναι 
σε θέση να τις αντιληφθεί από 
διαφορετικές οπτικές γωνίες 

• Να δημιουργεί νοερές εικόνες για 
αντικείμενα ή καταστάσεις που βρίσκονται 
έξω από το οπτικό του πεδίο η να 
επεξεργάζεται νοερά μια κατάσταση που 
παρατηρεί

https://www.practiceaptitudetests.com/resour
ces/how-to-ace-spatial-reasoning-tests/
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Σύνοψη
• Ο χώρος ως πλαίσιο ανάπτυξης λογικομαθηματικής σκέψης

• Σχέση χωρικών και γεωμετρικών εννοιών με 
λογικομαθηματικές σχέσεις

• Χωρικός και γεωμετρικός συλλογισμός
• Χώρος και Γεωμετρία στο αναλυτικό πρόγραμμα

• Προσανατολισμός
• Γεωμετρικά σχήματα
• Μετασχηματισμοί και συμμετρία
• Οπτικοποίηση και χωρικός συλλογισμός

• Μάθηση βασισμένη στην κατασκευή  
• Διερευνητικά περιβάλλοντα μάθησης

• Προγραμματιστικά περιβάλλοντα και Περιβάλλοντα 
Δυναμικής Γεωμετρίας
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