
Προσδιορίστε εάν η σειρά συγκλίνει και, αν ναι, βρείτε το άθροισμά της.7.
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Κριτήρια Σύγκρισης

Σειρές Θετικών όρων

Μια σειρά ∑ 𝑎௡
ஶ
௡ୀଵ είναι σειρά θετικών όρων, αν ισχύει 𝑎௡ ≥ 0 για κάθε όρο της σειράς. 

Για μια τέτοια σειρά, η ακολουθία των μερικών αθροισμάτων είναι πάντα αύξουσα, αφού

𝑠௡ = 𝑠௡– 1 + 𝑎௡ ≥ 𝑠௡– 1

Μια σειρά θετικών όρων συγκλίνει στο ℝ, αν και μόνο αν η αντίστοιχη ακολουθία των μερικών 
αθροισμάτων είναι άνω φραγμένη.

Κριτήριο του λόγου (D’ Alembert)

Έστω ότι η σειρά ∑ 𝑎௡
ஶ
௡ୀଵ έχει όλους τους όρους της θετικούς πραγματικούς αριθμούς και 

lim
௡→ஶ

𝑎௡ାଵ
𝑎௡
⎯⎯⎯⎯ = 𝑝

Τότε:

Αν 𝑝 < 1, η σειρά ∑ 𝑎௡
ஶ
௡ୀଵ συγκλίνει στο ℝ.

Αν 𝑝 > 1, η σειρά ∑ 𝑎௡
ஶ
௡ୀଵ απειρίζεται θετικά.

Αν 𝑝 = 1, δεν μπορούμε με το κριτήριο αυτό να αποφανθούμε για τη σύγκλιση ή όχι της σειράς.

Παράδειγμα

Κριτήρια Σύγκρισης
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Να ελέγξετε αν οι παρακάτω σειρές συγκλίνουν χρησιμοποιώντας το κριτήριο του λόγου:1.

Ασκήσεις
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