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�� ��Θέµα 1ο:

Α) Να µελετήσετε ως προς την µονοτονία, την κυρτότητα, τα ακρότατα και τα σηµεία καµπής την συνάρτηση:

f(x) =
1√
2π
e

−x2

2 . (1 µονάδα)

Β) Να υπολογίσετε το γενικευµένο ολοκλήρωµα
∫ +∞
−∞ xf(x) dx. (1.5 µονάδες)

Γ) Να χρησιµοποιήσετε πολυώνυµο Taylor 4ου ϐαθµού για να προσεγγίσετε την τιµή του ορισµένου ολοκληρώµατος∫ x2

x1
f(x) dx, όπου x1, x2 οι ϑέσεις των σηµείων καµπής της f µε x1 < x2. (1 µονάδα)�� ��Θέµα 2ο:

Α) Η συνάρτηση Ϲήτησης q ως προς την τιµή p για ένα προϊόν δίνεται από την σχέση p3 + p = q3 + q. Να δείξετε ότι για

p = 1 η Ϲήτηση έχει µοναδιαία ελαστικότητα. Να ερµηνεύσετε το αποτέλεσµα. (1.5 µονάδες)

Β) Αν µε R συµβολίσουµε το ολικό έσοδο να δείξετε ότι ισχύει η σχέση dR
dp = q(1 + εd). (0.5 µονάδες)

Γ) Υποθέτουµε ότι η συνάρτηση της Ϲήτησης q ενός προϊόντος είναι αντιστρόφως ανάλογη της τιµής του. Να αποδείξετε

ότι η συνάρτηση της Ϲήτησης ϑα έχει την ίδια ελαστικότητα για όλες τις τιµές p. (1.5 µονάδες)�� ��Θέµα 3ο:

Α) Να εξετάσετε αν η σχέση R = {(x, y) ∈ R2| ο x διαιρεί τον y} είναι σχέση ισοδυναµίας. (1 µονάδα)

Β) Η συνάρτηση Ϲήτησης ως προς την τιµή δίνεται από την σχέση ln q = p2 + 2p + 2. Ορίζουµε το σύνολο A = {1, 3, 5},

για κάθε τιµή p ∈ A να ϐρείτε την ελαστικότητα εd(p). (1 µονάδα) Αν B είναι το σύνολο που περιέχει τις ελαστικότητες

που υπολογίσατε, δηλαδή B = {a ∈ R|a = εd(p), p ∈ A}, να υπολογίσετε το καρτεσιανό γινόµενο A×B. (0.5 µονάδες)�� ��Θέµα 4ο:

Α) Μία εταιρεία σκέφτεται να ναυλώσει ένα λεωφορείο χωρητικότητας 50 ατόµων για γκρουπ µε τουλάχιστον 35 άτοµα.

Αν ένα γκρουπ περιέχει ακριβώς 35 άτοµα τότε η τιµή του ενός εισιτηρίου είναι 51 ευρώ. Σε µεγάλα γκρουπ ατόµων, για

κάθε ένα άτοµο που υπερβαίνει τα 35 άτοµα µειώνεται το εισιτήριο ανά άτοµο κατά 1 ευρώ. Προσδιορίστε το µέγεθος του

γκρουπ των ατόµων που µεγιστοποιεί τα έσοδα από τα εισιτήρια. (1.5 µονάδες)

Β) Να υπολογίσετε το ολοκλήρωµα
∫

x3+x
x−1 dx. (2 µονάδες)
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