
Η συνάρτηση χρησιµότητας von Neumann-Morgenstern ή συνάρτηση �ροσδοκώµενης 

χρησιµότητας 

Έστω 1 2
{ , ,..., }

n
X x x x=  ένα σύνολο από n  το πλήθος αποτελέσµατα, κάθε ένα από τα οποία 

συνδέεται µε κάποιο ρίσκο (π.χ. τα παιχνίδια τύχης του καζίνο). Αν η συνάρτηση χρησιµότητας του 

καταναλωτή είναι η ( )u x  και οι πιθανότητες των ενδεχοµένων 1 2
, ,...,

n
x x x  κατανέµονται σύµφωνα µε 

µια κατανοµή πιθανότητας η οποία έχει συνάρτηση µάζας πιθανότητας την ( )p x , τότε η συνάρτηση 

χρησιµότητας von Neumann-Morgenstern ή συνάρτηση προσδοκώµενης χρησιµότητας είναι η 

µαθηµατική ελπίδα της συνάρτησης χρησιµότητας ( )u x , δηλαδή 

Συνάρτηση χρησιµότητας von Neumann-Morgenstern ή συνάρτηση προσδοκώµενης χρησιµότητας 

( ( )) ( ) ( )
x

E u x u x p x≡ =∑ . 

Αν ο χώρος των δυνατών αποτελεσµάτων είναι συνεχής, δηλαδή είναι ένα διάστηµα της πραγµατικής 

ευθείας όπως το ,X x x =   , τότε θεωρώντας ότι η κατανοµή πιθανότητας των ενδεχοµένων έχει  

συνάρτηση πυκνότητας πιθανότητας την ( )f x , η συνάρτηση χρησιµότητας von Neumann-

Morgenstern ή συνάρτηση προσδοκώµενης χρησιµότητας, ( ( ))E u x , είναι η ακόλουθη: 

( ( )) ( ) ( ) ( ) ( )
x

x
E u x u x f x dx u x f x dx

+∞

−∞

= =∫ ∫ . 

Αν 1 2
{ , ,..., }

n
X x x x=  και 1 2

( ) 1, ( ) 0,..., ( ) 0
n

p x p x p x= = = , τότε η συνάρτηση χρησιµότητας von 

Neumann-Morgenstern είναι η βέβαιη χρησιµότητα 1
( )u x , δηλαδή  

1 2 1
( ( )) ( ) ( ) ( ) 1 ( ) 0 ... ( ) 0 ( )

n

x

E u x u x p x u x u x u x u x= = ⋅ + ⋅ + + ⋅ =∑ . 

Άρα η βέβαιη χρησιµότητα µπορεί να θεωρηθεί ως ειδική περίπτωση της χρησιµότητας von 

Neumann-Morgenstern. Στο πλαίσιο της θεωρίας προσδοκώµενης χρησιµότητας εν γένει, η 

συνάρτηση χρησιµότητας ( )u x  η οποία υπεισέρχεται µέσα στη µαθηµατική ελπίδα ( ( ))E u x  

αναφέρεται µερικές φορές και ως συνάρτηση χρησιµότητας Bernoulli. 


