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ΟΜΑΔΑ 2η

΄Ασκηση 1η: Δώσατε πρόγραμμα σεMATLAB ή EXCEL που να υλοποιεί
έναν συμμετρικό τυχαίο περίπατο σε χρονικό διάστημα [0, t], με πιθανότητα
p, βήμα h και n πλήθος αποφάσεων. Αυξάνονας το πλήθος των αποφάσεων
και μικραίνοντας το βήμα, δώσατε γραφική παράσταση μιάς τυπικής κινησης

Brown.

΄Ασκηση 2η: ΄Εστω B(t) μία τυπική κίνηση Brown.
(α) Βρείτε την πιθανότητα: P [B(4) ≤ 3|B(0) = 1].
(β) Βρείτε αριθμό c γαι τον οποίο P [B(9) > c|B(0) = 1] = 0.1

Απάντηση: (a)0.8413, (b)4.846

΄Ασκηση 3η: ΄Εστω B(t) μία τυπική κίνηση Brown και μία σταθερά p > 0.

Δείξατε ότι ή ανέλιξηW (t) = pB

(
t

p2

)
είναι επίσης μία τυπική κίνηση Brown.

΄Ασκηση 4η: Ποιά είναι η κατανομή της ποσότητας: B(s)+B(t), όταν s ≤ t;

΄Ασκηση 5η: Μία κίνηση Brown με drift, έχει παραμέτρους µ = −0.1 και
σ = 2. Εάν η διαδικασία ξεκινάει από την τιμή 2.82, ποιά είνα η πιθανότητα να
ξεπεράσει την τιμή 9, την χρονική στιγμή 4;

΄Ασκηση 6η: Μία εταιρεία καταστρέφεται αν η μετοχή της κατρακυλήσει στο

μηδέν. Αν η τιμή της μετοχής της περιγράφεται από μία τυπική κίνηση Brown
και έχει αρχική τιμή 5, ποιά είναι η πιθανότητα να καταστραφεί η εταιρεία την
χρονική στιγμή t = 25;
Απάντηση: 0.3174

΄Ασκηση 7η: Η τιμή μιάς μετοχής ακολουθεί μία τυποποιημένη κίνησηBrown.
Αγόρασες την μετοχή στην τιμή b + c και τώρα αξίζει b, b, c > 0. ΄Εχεις απο-
φασίσει να πουλήσεις την μετοχή σου όταν είτε αποκτήσει την αρχική της τιμή

είτε έχει περάσει χρονικό διάστημ t∗, (ότι από τα δύο συμβεί πρώτα). Ποιά είναι
η πιθανότητα να μην πάρεις πίσω τα χρήματα σου;


