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ΟΜΑΔΑ 3η

΄Ασκηση 1η: Βρείτε τις ΣΔΕ που έχουν για λύση τις στοχαστικές ανελίξεις:

(α) eB(t)−t/2

(β) e(µ−
1
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σ2)t+σB(t)

(ς) lnS(t) με dS(t) = µS(t)dt+ σS(t)dB(t)

(δ) 1/S(t) με S(t) = S(0)e(µ−
1
2
σ2)t+σB(t)

΄Ασκηση 2η: Αν ένα περουσιακό στοιχείο ακολουθεί την επανερχόμενη στο

μέσο στοχαστική ανέλιξη, δηλαδή:

dW (t) = λ(µ−W (t))dt+ σW (t)dB(t)

βρείτε ΣΔΕ που να έχει για λύση την F = 1
1−t + eW (t) + t2.

΄Ασκηση 3η: Αν dS(t) = µS(t)dt + σS(t)dB(t), βρείτε το διαφορικό της
S∗(t) = S(t)e−rt.

΄Ασκηση 4η: Βρείτε την διασπορά του
∫ T
0 B(t)dB(t).

΄Ασκηση 5η: Υπολογίσατε τα ολοκληρώματα:

(α)
∫ T
0 B2(t)dB(t)

(β)
∫ T
0 tB(t)dB(t)

΄Ασκηση 6η: Δείξατε τους τύπους:

(ς)
∫ T
0 (B2(t)− t)dB(t) = B3(T )

3
− TB(T )

(δ)
∫ T
0 et/2 cosB(t)dB(t) = eT/2 sinB(T )


