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ÈÝìá 1. Èåùñïýìå ôï ìïíôÝëï ðáñáããåëéþí EOQ ìå ôï êñéôÞñéï ôçò ðáñïýóáò áîßáò, óôï ïðïßï åðé-
ôñÝðïíôáé åëëåßøåéò. ÓõãêåêñéìÝíá õðïèÝôïõìå üôé áêïëïõèïýìå ðïëéôéêÞ ðáñáããåëéþí (q; �) áíôßóôïé÷ç ìå
ôï ìïíôÝëï ìÝóïõ êüóôïõò êáé åëåã÷üìåíåò åëëåßøåéò, üðïõ q ç ðïóüôçôá ðáñáããåëßáò êáé � ôï ìÝãéóôï
åðßðåäï åëëåßøåùí, ìå −q < � < 0. Ç ôéìÞ ðþëçóçò áíÜ ìïíÜäá ðñïúüíôïò åßíáé ßóç ìå p êáé ôï êüóôïò
áãïñÜò áíÜ ìïíÜäá ßóï ìå c. Ôï óôáèåñü êüóôïò ðáñáããåëßáò åßíáé ßóï ìå K. ÐùëÞóåéò ãßíïíôáé ìå ñõèìü
� áíÜ ìïíÜäá ÷ñüíïõ (êáé åðïìÝíùò ëáìâÜíïíôáé êáé Ýóïäá ìå ñõèìü p� áíÜ ìïíÜäá ÷ñüíïõ) ìüíï êáôÜ
ôá ÷ñïíéêÜ äéáóôÞìáôá óôá ïðïßá õðÜñ÷åé èåôéêü áðüèåìá. Ôï ìïíáäéáßï êüóôïò äéáôÞñçóçò áðïèåìÜôùí h
üðùò êáé ôï ìïíáäéáßï êüóôïò åëëåßøåùí b åßíáé ìçäåíéêÜ. Ôï åðéôüêéï óõíå÷ïýò áíáôïêéóìïý åßíáé ßóï ìå
�.

(á) Íá âñåèåß ç Ýêöñáóç R(u; y) ãéá ôçí ðáñïýóá áîßá ôïõ óõíïëéêïý êáèáñïý êÝñäïõò Üðåéñïõ ïñßæïíôá
ùò óõíÜñôçóç ôùí u êáé y üðïõ u ôï äéÜóôçìá ìåôáîý äýï äéáäï÷éêþí ðáñáããåëéþí êáé y = �=�.

(â) Íá âñåèïýí ïé åîéóþóåéò ðïõ åêöñÜæïõí ôéò áíáãêáßåò óõíèÞêåò ìåãéóôïðïßçóçò ôçò óõíÜñôçóçò
êÝñäïõò R.

(ã) Óôçí ðåñßðôùóç ðïõ äåí åðéôñÝðïíôáé åëëåßøåéò Ý÷ïõìå äåßîåé üôé áí � êáé k�=c ôåßíïõí óôï ìçäÝí,
ôüôå ç âÝëôéóôç ðïóüôçôá ðáñáããåëßáò ôåßíåé áóõìðôùôéêÜ óôç âÝëôéóôç ëýóç ôïõ ìÝóïõ êüóôïõò. Íá
âñåèïýí ïé áíôßóôïé÷åò óõíèÞêåò ãéá ôçí ðåñßðôùóç ôùí åëëåßøåùí.

ÈÝìá 2. ÈåùñÞóôå ôï ðñüâëçìá DEL ìå ìçäåíéêü óôáèåñü êüóôïò ðáñáããåëßáò (K = 0). Äåßîôå üôé
ìðïñåß íá åêöñáóôåß ùò ðñüâëçìá ìåôáöïñÜò êáé ãñÜøôå ôï áíôßóôïé÷ï ìïíôÝëï.

ÈÝìá 3. Ãéá Ýíá ðñïúüí ç æÞôçóç öèÜíåé áêïëïõèþíôáò äéáäéêáóßá Poisson ìå ñõèìü � áößîåéò ôçí çìÝñá.
ÊÜèå Üöéîç áíôéðñïóùðåýåé æÞôçóç ãéá ìßá ìïíÜäá ðñïúüíôïò. Áí ôç óôéãìÞ ôçò Üöéîçò ìéáò æÞôçóçò äåí
õðÜñ÷åé äéáèÝóéìï ðñïúüí áõôÞ ìðáßíåé óå åêêñåììüôçôá ãéá íá éêáíïðïéçèåß üôáí Ýñèåé íÝá ðáñáëáâÞ. Ï
ðùëçôÞò ìðïñåß íá äþóåé ðáñáããåëßá ïðïôåäÞðïôå, êáé ï ÷ñüíïò áðü ôç óôéãìÞ ôçò ðáñáããåëßáò ìÝ÷ñé ôçí
ðáñáëáâÞ åßíáé ßóïò ìå L. Tï êüóôïò åëëåßøåùí åßíáé ßóï ìå b áíÜ ìïíÜäá ðñïúüíôïò êáé áíÜ çìÝñá. Ôï
êüóôïò áðïèÞêåõóçò åßíáé ßóï ìå h1 áíÜ çìÝñá êáé áíÜ ìïíÜäá ðñïúüíôïò ãéá ôéò ðñþôåò M ìïíÜäåò ðïõ
äéáôçñïýíôáé óå áðüèåìá, êáé h2 áíÜ çìÝñá êáé áíÜ ìïíÜäá ðñïúüíôïò ãéá êÜèå ìïíÜäá åðéðëÝïí ôùí ðñþôùí
M .

(á) ¸óôù üôé ôï óôáèåñü êüóôïò ðáñáããåëßáò åßíáé ßóï ìå ìçäÝí êáé üôé ðåñéïñéæüìáóôå óå ðïëéôéêÝò
áðïèÝìáôïò âÜóçò. Íá õðïëïãéóôåß ôï áíáìåíüìåíï ìÝóï êüóôïò áíÜ ìïíÜäá ÷ñüíïõ óå óôÜóéìç êáôÜóôáóç
ùò óõíÜñôçóç ôïõ áðïèÝìáôïò âÜóçò s.

(â) Íá åðáíáëçöèåß ôï (á) üôáí ôï óôáèåñü êüóôïò ðáñáããåëßáò åßíáé ßóï ìå K êáé èåùñïýìå ôçí êëÜóç
ôùí ðïëéôéêþí (r; q) üðïõ r ôï åðßðåäï åðáíáðáñáããåëßáò (reorder point) êáé q ç ðïóüôçôá ðáñáããåëßáò.

ÈÝìá 4. ¸íáò ëéáíïðùëçôÞò áãïñÜæåé óôçí áñ÷Þ ôçò ðåñéüäïõ Ýíá ðñïúüí áðü ôïí ðñïìçèåõôÞ óå
ôéìÞ c áíÜ ìïíÜäá êáé ôï ðùëåß óå ôéìÞ r áíÜ ìïíÜäá. Ôï ðñïúüí ìðïñåß íá ðùëçèåß ìüíï óôç äéÜñêåéá
ôçò ôñÝ÷ïõóáò ðåñéüäïõ (äåí äéáôçñåßôáé óå áðüèåìá). Ç æÞôçóç óôç äéÜñêåéá ôçò ðåñéüäïõ åßíáé ôõ÷áßá
ìåôáâëçôÞ ðïõ áêïëïõèåß åêèåôéêÞ êáôáíïìÞ ìå ðáñÜìåôñï �, äçëáäÞ ç ðõêíüôçôá ðéèáíüôçôáò ôçò æÞôçóçò
åßíáé ßóç ìå f(x) = �e−�x.

(á) Íá âñåèåß ç âÝëôéóôç ðïóüôçôá ðáñáããåëéþí ðïõ ìåãéóôïðïéåß ôï áíáìåíüìåíï êÝñäïò áíÜ ðåñßïäï
êáé ç âÝëôéóôç ôéìÞ ôïõ êÝñäïõò.

(â) ¸óôù üôé ï ëéáíïðùëçôÞò ìðïñåß íá áãïñÜóåé ôï ðñïúüí áðü Ýíá äéáöïñåôéêü ðñïìçèåõôÞ ðïõ Ý÷åé
ôç äõíáôüôçôá íá ôïõ ôï ðñïìçèåýóåé óå üóç ðïóüôçôá ÷ñåéÜæåôáé ôçí ôåëåõôáßá óôéãìÞ óå êÜèå ðåñßïäï,
äçëáäÞ áöïý Ý÷åé ðáñáôçñÞóåé ôç æÞôçóç. Ôï êüóôïò áãïñÜò áðü áõôüí ôïí ðñïìçèåõôÞ åßíáé ßóï ìå d áíÜ
ìïíÜäá ðñïúüíôïò. Íá âñåèåß ç ìÝãéóôç åðéôñåðüìåíç ôéìÞ d0 ðïõ ìðïñåß íá ÷ñåþóåé ï äåýôåñïò ðñïìçèåõôÞò
þóôå íá ôïí ðñïôéìÞóåé ï ëéáíïðùëçôÞò.

(ã) Íá äåé÷èåß üôé d0 > c. Åßíáé áõôü äéáéóèçôéêÜ áíáìåíüìåíï; Ãéáôß;


