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‘Aoxrnor 28 (Tuvéyeio g Aox. 21) Av A € M(a,b] opiCoupe m(A) = ||xall;- Av A, € Mla,b], n =
1,2,... etvar Eéva avd 600, deilte 6Tt

m (U An> => m(Ay).

n=1

‘Acxnor 29 Aev eivar adfdeiar 61t o ydpoc Co(R) etvar unbywpoc tou LH(R). T nopdderypa (EN.) 7
ouvdptnon mou tooton we 1 oto [—1,1] xar pe |71‘ oto [—1,1]¢ ndet 010 0 xadode || — 00, ahhd Bev avixe
otov L1(R). Avtideta, 1 f(z) = H% efvar evtder (yiati;). Aeilte 611 0 YOPOS TWY OUVEYDOY CUVIPTHOEWY
f R — C nou teivouy 610 0 xaddc |z] — oo «apxetd ypryopay (optowde: wa f tebver oto 0 xadoe [z — oo
«opAeTd yerRyopay 6Tay sup,cp [p(x) f(x)| < 0o yia xde mohudvugo p) efvar Tuxvéde undywpoc tou L1(R) xa

tou L2(R).

‘Acoxnon 30 Av f: R — Cxu t € R, opilw fi(x) = f(x —t). Acifte éu av f € LYR) t61¢ f; € LY(R)
xau || felly = [1f]l; vioe xéde t € R. (Aépe 6t n oudda R dpo toopetpixd otov L1(R).) Aeigte 61t 1o Blo 1oy der
xon vt tov L2(R).

"Acxnon 31 Opilovye mpbodeon (mod 1) oto [0,1) we e&hc:

Lp— a+b, av a+b<1
“ la+b—1, av a+b>1

(HMapatfpnoe 61t exp(2mi(a+b)) = exp(2mia) exp(2mib). 'Etor 1o ([0, 1), +) anoxtd t dour ofiehiovic ouddac
1odpoponc U Tov xOxho S1.)
(i) Av AC[0,1) xou z € [0,1), Oétoupe Ay, ={a+z:a€ A}

AciZte 6T 10 A ebvor petphowo (5nhadh xa € L£1([0,1))) av o pévov av xdde A, efvan yetphoo xo 6t
Ixall; = lIxa.ll;- [Ynédein: av Ay = AN0,1 —x) xuw A = AN[l —x,1) téte wa Ay, Ap eivan Zéva xon
Ay = (A1 +2) U (Ax + (ac — 1))]

(77) Botw F C [0,1) ye tic droTnrec:
() Avp,g € Q1 =QnN[0,1) xou p # ¢ té1e Fy N F, =0 o
® U Fy=D0,1).

q€Q1
AeiEte 61 1 xF dev avixer otov L1([0,1)).

"Acxnon 32 M un aepvnuixi ouvvdptnon f avixel otov L2(R) av xa pévov av 7 f2 avixet otov L1(R).
Trdpyer bpwe f : R — [-1,1] dote f2 € LYR) olhd f ¢ L2(R): Yewpeiote Yo mapdderypa ThHv
f=2xr — 1y xatddinro F C R.



