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‘Aoxnon 1 Acilte 611, av A = (a;5) ebvon évag n X n mivoxog pryadixdy apriuoy, 1 tapdotaon

n n
(z,y)a = Z Z aijT;Yi

i=1 j=1

opilel ecwtepxd Ywopevo atov C™ av xou uovov av a;; = aj; Yoo xde 4, j xau oL WoTég Tou mivoxor A elvon
yvhoto YeTixéc.

‘Acxnor 2 'Eotww E ypoypwodc yodeoc xou (., .) : E x E — K anexévion e Tic BIOTNTES TOL ECWTEPLXOV
YWVOUEVOU EXTOC NG ().

() Amodeifre o (@, y)[* < (=, 2) (v, y) (2,y € E).

(B) Anodei&te 6t 10 olvoro N = {x € E : (x,z)) = 0} elvon ypoppxde undywpog tou E.

(v) Erov yopo mnhixo E/N, opilovpe  ([z], [y]) = (=, y) (x,y € E), énou [z] ={x+2:2€ N}
Ae{Ete 6u n amewdwion (., .) ebvon (xahd oplopévo) ecwtepnd yvouevo otov E/N.

‘Acxnon 3 'Eoctw Ej, Ey unéywpol tou C* dote By N Ey = {0} xau By + Ey = C". T xdde x € C"
Yedpoupe . = x1 + 2 émou x; € Ej. Av ||z < ||z]| yio xdde € C™ (6nou ||.|| n Euxheidero vopuar), deilte
oTL ou B, Es etvar xddetot.

‘Acxnon 4 Av E ebva yépoq ue eowtepixd yvépevo xou A C F, va anodeyet 6t A+ = ([A])*. Ebva
aidela 6t AL = [A];

‘Aoxnorn 5 Acilte 61t 10 dpolopa dV0 xaHETOY AAEIGTWY LToYWpwY evog yweou Hilbert eivon xheiotoc
UTOY WPOC.

‘Aocxnon 6 Av {z, : n € N} elvou opoxavovixr; axohouvdia otov ydpeo Hilbert H xaw M = [z, : n € N],
deilte 6n Pyr(z) = Y ooy (x, mp)zp, yio xdde 2 € H.

‘Aoxnorn 7 Av H civar duaywplowog ywpog Hilbert xan N elvon xheiotog umdywpedg tou, deilte 6t o N
ebvan Suaywplowoc. Acilte eniong i xde opdoxavovixr oxoyévewa {z;} oe duywplowo yweo Hilbert eivon

aprdunown.
[Tr6den: Enedd ||lo; — 25| = V2 étav i # 4, ov avoixtée pmddhes B, 3) ebven un xevée xou Zéveg avd d0o.]

‘Aocxnon 8 (a) Av E eivar ypauuixoe ywpeog xou ¢ 1 B — C ypouund, napatneeiote 6t av ¢(z,) # 0 t61€
E =ker 9@ [z,]. (B) Av E eivou ytpoc e eowtepixnd yvopevo xau ¢ 1 E — C ypoppix, delfte 61t 0 undywpog
ker ¢ eivon ¥ xhewotéc i muxvoc otov E. (y) Av H eivan yopoc Hilbert xou ¢ : E — C ypoppind xou cuveynig,
Beeite tov unéywpo (ker ¢)t.

1
etvan ||.||2-ouveyic, ahhd Sev undpyer ouvexris ouvdptnon g wote ¢(f) = (f, g) v xdde f € C([0,1]).

1
‘Aocxnon 9 Anodellte 6t n anexdvion ¢ f — f(t)dt eivan ypopux popgh otov C([0,1]) xou 6Tt
/2

‘Aoxnor 10 'Eotw F ywpog pe eomtepd Yvopevo. Aellte 6T 0 ToToAoYxog duixdg Tou,

E* ={f: E — C: ypouuxf xou cuveyfc} epodaopévoc pe t vopua || f|| = sup{|f(z)| : z € E, ||z|| < 1})
ebvan ydpoc Hilbert. Anhodi undpyel éva eowtepind ywouevo (-, -) otov E* dote (f, f) = ||f]|* v xdde
fekrr.



