AvalloioTtor vitéympor

"Evag voywpog E C H eivow avalloiwtog (invariant) omd evav gpayuévo teheot A € B(H) av
A(E) C E, k. av Az € E yio k40e © € E. Tote o kAetotds vdywpog E elvol kow avtdg A-
AvOAAOLWTOG,

(pdypot: av x € E vrdpyel (z,) otov E pe z, — x, dpa Ar = lim Az,, € E agot k40t Ax, € E.)
n
Oa Mépe 6L 0 VTdYWPog E avdyst (reduces) tov A dtov kaw o E kow o E+ etvar A-avolhotwTot.

Ipbgoviac H = E @ E*, 0 A ypdepetow

App A ]
A= .
[ Ay Ago

Ou ametkovioelg A;; elvar ot eEng (omov P = P(E))

A11: E—)E r — PAx Algi EJ‘—>EZ y—>PAy

Ayy: E—E+: 2= (I—-P)Ax  Ayp: EX = E+: y— (I-P)Ay.
‘Eneton 011 A(E) C E av ko povov av As; = 0, ko 0t 0 A avayetow and tov E av kow povov av
Ap = A9 =0.

Ag mapatnpfioovpe 61t 1 tpoPforiy P otov E+ eivavo I — P.

Aqupo 1 (a) Evag kAewotds vrdywoos E elvau A-avallolwtog av ka uévov av AP = PAP (16080-
vaua, av kot pévov av PHAP = 0).
(B) O E elvaw A*-avaldrolwtog av ko uévovavo E+ eivar A-avarlolwtog, av kot uévovav PA = PAP

(toodvvaua, av kaw uévov av PAP+ = 0).

(y) Zvverwg o E avdyer tov A av kaw uévov av A(E) C E kaw A*(E) C E, tcod0vaua av kot uévov
av AP = PA.

Arddeén (a) Av o E givor A-avarloimtog, T0te yio ke © € H éyovue Px € E dpa APz € E ondte
PAPx = APx. AetEape 01t AP = PAP.

Av oyven oygon AP = PAP,10te Yo ka0e x € E €xovue Px = x kouw ovvenwg Ax = APx = PAPzx,
omdTe 10 Az €lval 0to 0UVOLo TImV TG P, mtov elvan o F.

(B) Egpapudovtag to (a) yio tov A* Bplokovue 6t o E elvon A*-avollolotog av Kat wovov av A* P =
PA*P, w00d0vapa av kat povov av PA = PAP. ‘Oumg 1 TEVTALA LOOTITO LOOOUVOUEL UE TV

A(I — P) = (I — P)A(I — P) n omola yphgeton AP = P+AP, ondre (wéih amtd To (o)) woydeL av
Kat uévov av o B+ etvan A-avalhotwroc.

(y) Amo 10 (B), 0 E xar o E+ eivar A-avolhoiotor av kar pévov av A(E) C E wa A*(E) C E,
wooduvaua av kat wovov ov AP = PAP kaw PA = PAP. Ou 8o tehevtaieg oygoelg divouv AP = PA.

Avtiotpoga, av AP = PA téte AP? = PAP dhad) AP = PAP ondte A(E) C E, xou emiong
PAP = P2A dnhadn) PAP = PAonbéte A(EX) C EL. O

YAPYLOVY AVAALOLOTOL VIO WPOL;

Hagathonon Avz € H, o vioywpog E,, = span{z, Az, A%x, ...} elvor A-0vallholmTog, diaympLoLtog.
Av o ywpog H Sev eivar droywploog Kow  # 0, 0 E,, €lvol () TETPLUUEVOG.

Svuméoacua: e U SLamPLORo XDPo, KAOE TELEOTNG £XEL KAELOTO AVOALOLDTO VITOYWPO EKTOC GO
Toug TeTpupevoug {0} ko H.

Emiong, ka0 1810xmwpog tov A givar A-avoarholwtog. Av o H elvon wuyadikds Ympog TETEPAOUEVNG
dudotaong, kaOe Teheotg €xel 10TIUEG, !

L. MéeL o Oepeldeg Bempnua g Alyeppac.



Svuméoaoua: e uyadikd yHPo TETEPAOUEVNS SLAOTOONG, KAOE TELEOTNG EYEL U] TETPLUUEVO KAELOTO
avarholmTo VIdympo. 2

Mével 1) TEPLITTMOT ATELPOSLAOTATOV ALY LA WPLOLIOV YMDPOV.

To TPOPANUE TOV OVIALOLDTOV VITOYWPOUL:
Elvaw alnBsia Ot1 kdbe poayuévog tedeotng A oe évav (Siaywoloo, amelpodidotato)
xwoo Hilbert H €yel un tetoiuuévo kAetotd availoiwto vadywoo?

... T TG VTaPYEL TeEleotng A mov ikavomotel E, = H ywo kafe x # 0;

H amdvinon eivou dyvworn yio tov £2 kou yevixdtepa yio avtomabels ympovg Banach.

"Exouv oumg kataokevaodel ympot Banach otoug omolovg optlovial TEAEOTES Y WPLG AVOALOLOTOVG VITO-
Y MDPOVG.
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2BePaing & TPOYIATIKOVG XDPOUG AUTO SEV LOYVEL: YLOL TAPASELYILE O TELEGTHG TNG OTPOYNG KoTd yovia /3 otov R? dev
APIVEL AVOAAOLTO KOVEVAVY YVIOLO VITOYWPO.



