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. Bewpovpe (Sruympioipovg) xdpovg Hilbert Hy kon Hy kon emiéyovpe opbokavovikés Bacers {e; : j € N} tov Hy

ko {f; 1 i € N} tov Ho. AvT € B(Hy, Ho) xana;j = (Tey, f;), deilte 61
ITI = sup & [ wiaijay| : Y laP < 1LY |wil> <1,neN
] j=1 il

() Av dim H < oo, 3¢eikre 611 k6O 1oopetpia S € B(H) givan eni, pdioto givon unitary.

(B) Av dim H = o0, d&i&te vndpyovv dvo woopetpieg S1, S2 € B(H) pe im(S7) L im(Ss).

. Eoto T € B(H;, H3). Aci&te 6t1 t0. 0kdrovOa givar 1codvvopa:

() O T anewovilel uza opBoxavovikn Paon Tov H; o€ opbfokovovikd cuvolro.
(B) O T amewoviler kabe opBoxoavovikn Baon tov Hy og opBokavovikd chvoro.
(y) O T eivon ioopetpia.

AwtondoTe Kkt anodeifte avtioTolyeg 160dVuVaLEG GUVOTKES e TNV «o T glvar unitaryy.

() Av X € B(Hy, H2) xou Y € B(Hs) Betikoc, deite 610 X*Y X € B(H;) givon Betikdg tekeotie.
(B) Av A, B € B(H) givar Ogtikoi tekeotéc, deilte 6t ker(A + B) = ker A N ker B.

Av H givar ydpog Hilbert kon A € B(H), Bewpolpe tov TeAeoTh|

TeBH®H)peT[y] = {Xtﬁ‘fy}, dmradn T = [ L 4].

Na deryei 611 || A]| < 1 av xaw pdvov av o T givor OeTikoc.

(Bdd Hy & Hy givar o xhpog dAmv tov Cevyapidv [y ] omov & € Hy,y € Ha pe TpaEeis Katd cuvIeTayév Kot
E0MTEPIKO YIVOLEVO
[y ], 131 = (@, w)m, + (v, 0)m, )

Ocopovpe tov teheot| T € B(H & H) pe T = [§ Y] énov X, Y, W € B(H). Na Bpebodv ikavég Kot avorykaieg
cuvOnkeg dote o T vo gival OeTikdc.

AvT € B(H1, Hy), givar aknbewa 6t o ydpog T'( Hy ) eivor mdvro khetotog vdywpog tov Ho; [Yrodeén: E&etdote
tov 1eheoti D, otov £2, Yo kotdAAnAn axolovlio a € £°.]

‘Eoto A € B(Hy, H3). No. deyydei 61t A(Hy) = (ker(A*))+ xarker A = (A*(Hz))™. Na Bpedei o ker(A*A).

Etvan oAfgto 611 (ker A)L = A*(H,);

'Eoto A € B(Hy, Hs) xouw A = U|A| n mohkn avanopdotaon tov A, 6mov U pepwen icopetpia pe ker U = ker A.

Agiéte 6110 U*U eivar n mpoPoi) otov xdpo (ker A)L, o UU* eivan  mpoPfolriy otov ydpo (ker A*)L, ko 611
U*A = |A|.

Av Hy = Hy xan A*A = AA*, givan odqfgia 6t UU* = U*U;

‘Ectw M, N «\eiotoi vidoympot ydpov Hilbert H.

() Av M, N xhetotol vndympot ko dim N < oo, dgiéte 6tLo M + N givar Khelotde.
(B) Hptp. Eépovpe 6t av M LN, tote 0 M + N eivan kherotog (ITvBaydpeto...).

Opog: pdy: Av M = 02 @ {0} := {(2,0) : z € 2} kv N = Gr(D,) := {(y, Day) : y € £*} émov a(n) = L,
deikte 0tL (M, N kheotol oArd) M + N Oyt khelotog.

‘Ectw P1, Ps, R avé dbo kéOeteg mpoPforés o’ évav ydpo Hilbert H. Agi€te 6ttot P := P + Rxon @ := Q1 + R

giva TpoPodrég mov petatibevior: PQ = R = QP.

Avtiotpooa, av P kat @ sivol mpofoArég mov petatifevion kot 0écm R = QP d¢ite 611 1016 01 P := P — R v
@1 := Q — R &ivar kaOeteg TpoPodés.



