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KdOe Oépa Baduodloyettar e 2 povddes.
A&odoyolrtar mepioodtepo o1 oAokAnpwpéves atavTnoes

(6nA. o€ d\a ta epwtripata evés Véuarog).

Yo axohovda, H, K eivan uryadikol yodpot Hilbert.

1.

AwtunooTte o Vedpnua avamapdotaong Tou Riesz yia Ti¢ ouveyels ypouuxés poppéc
oe évav ywpo Hilbert. Xpnowonowvtag to Yewpnuo autd, amodeilte mhfpng 6Tl av
¢ Hx H — C elvar éva pparyévo NUIEcHTEPIXG YIVOpEVO,! TdTE LTpyEL €vag povadixde
Vetxde teheotic A € B(H) wote ¢(z,y) = (Az,y) v xdde z,y € H. Av n ¢ e
E0WTEPIXO YIVOUEVO, TL GUUTEQOUVETE Yol ToV A;

Av {z, :n € N} C H cbvu opvoxavovixr| oxohoudia, e€etdote av UTdEYEL PEayHEVOS
teheotic A H — H ¢ote

(o) Az, = sin(n)zs, vy xdde n € N,
(B) Az, = n’zs,yio0 xédde n € N.
(Amobei&te TMhpwe TOUG LoYLEIGULOVEC 0ug).

. YupPoriCoupe C.(R) tov ypouuixd yweo v cuvey®y cuvapthoewy g : R — C ue

ouumoy?| gopéa. Av f 1 R — R elvon ocuveyrc xou gporyuévn, deléte OTL 1 amexovion
g— fg:Ce(R) = C.(R) enexteiveton oe @porypévo autoouluyt| TEAECTH
A: L*(R) — L*(R).

AclZte ot av A & f(R) o teheotic A — A €yer gpaypévo avtloteopo.

. 'Botw (P,) oxoloudia optodv tpoBordv tov B(H) ye ty Widtna, v xdde x € H 1

axorovdia (|| Pyz||) vor ebvon @iivousa. Av P eivon 1 opd1 npofolr) oty toun () P.(H),

Oetéte 61t Pxr = lim P,x yw xdde x € H.

(a) 'BEotww T € B(H,K). Actgte dwker T = (T*(K))* = ker T*T.

(B) AvV € B(H, K) eivar pepixn] woouetpla, det&te 6t o V elvon cuumoyfc ov xon Lovov
oy €lval TETEQUOUEVNS TAENC.

. Av T € B(H) eivon oupmoyric, un undevixdc xou @uotohoyixoc, deifte ot T # 0 yu

x&9e n € N. Adote éva mopdderyuo oupnoyolc teheoth T # 0 pe T2 = 0.
Av T € B(H) eivan ouunoyrc xou Yetinog, Oellte 6T undpyer x € H, x # 0 wote

Tx = ||T||z. Adote évo napdderypo Jetixod TeheoTth Yo ToV 0omolo 1 LlodTNTA aUTH BeV
ETUTUY Y AVETOL.

Kol emtuyio!

k. d(x + My, 2) = ¢(z,2) + Ao(y, 2), d(y,x) = d(x,y) xon d(x, ) > 0 vy %8¢ x,y, 2 € H xu X € C.



