I'pappikoi Tedeotéc: Aoknoeig 11

. Av P, @ givan dvo opBég mpoPorés o’ évav ympo Hilbert, dei&te 6t1 1oydeL 1 100dvvapuio
(PVQ)+(PANQ)=P+Q < PQ=QP.

. (W) AvV € B(H, K) ovopdalow D :=V*V € B(H) xoau R := VV* € B(K). Anodei&te Tig 160dvvapiec:

D npoPory < VV'V =V — VVV*=V" < R npoforn.

(B) Agi&re 611 01 GUVONKEG CWVTES 1WoYXVOVY av-v 1 V glvon peptkn 160pUeTpio, Kot TOTE O OPYIKOS TNG YDPOG
givaro D(H) = (ker V) ko o tehkog g xdpog eivar o R(K) = V(H).

. EotoY € B(H) xau X =Y*Y. Av P € B(H) eivar tpofoin kou X < P, deiéte 61t X = PXP.

. Av K € B(H) eivar ovpmayng tekeotg, dei&te 0tikdbe A € B(H ) mov wavomotei | (Az, y)| < [(Kz,y)|
Yo kG0e x,y € H givon eniong ovpmoyng. Ewdwotepa av emmiéov K € By (H), kGbe A = A* € B(H)
wote —K < A < K gival copmaync.

. 'Eotw H, K yopot Hilbert kauw T € B(H, K). Aci&te 6110 T givor copmayfig av kot povov av yio kade
opBokavoviky akohovbia () Tov H, n akorovdia (T'z,) cvyrkhivel og wpog v || - || -

. (o) Amodei&te 011 og KB amepodidortato ydpo Hilbert H vrdpyel kKAEIGTO Kot QpayLéVO GOVOLO TOV
dev gival cupmayéc.

(B) Agifte 611 éva KAEIGTO Ko Ppaypévo chvoro C' C £2 givar copmoyég av Kat Lovov av Yo k4oe € > 0
vrdyel ne Oote yia kébe x = (z(k)) € C va éypoope Y. |x(k)]? < €2.
k>ne

(v) Eoto u = (u(n)) € £2. Asitte 611 10 GHvOLO
Cy = {z = (x(k)) € % : |z(k)| < |u(k)| yro x60e k}

glval cvumayéc.

. Agi&te 611 KGO cuuTayNc avtoovluyng TeElesThg A Yphoetal ot popey A = Ay — A_ 6mov o1 A4 kot
A_ egivar Beticoi tedeostég mov wavomotovv AL A_ = A_ A, = 0 xou petotiBevron pe Tov A kot peta&d
TOLG.

. (o) Agifte 611 10 Qhopo Tov bilatteral shift U € B(¢?(Z)) nepiéyeton ot povodioda nepipépeto T.

(B) Aciéte emiong 611 y1a kabe e € T, o tedectic U — €1 Sev eivan kéto opayuévog o1n povadiaio
ogauipa tov £?(Z), emopévac to pdopa tov U ivar ico pe T.

(Yrodeitn: Mmopel kdmotog va, ypnopomooet petacynpatiopnd Fourier.)



