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3.16 Na deiydel 611 0 TeAeatnig V tov Volterra gtov L%([0,1]) elvon
GUUTTAYAG KO €VOL TTEOG €Val.

3.17 Av {e,} elvax n cuviiing Bdon tov yweov Hilbert H = ¢2, va,
deryDel oL dev vTdeyel yoouutkn asewkdvion A : H — H oaote
(Ae,, e,) =1 yua kdde n,m € N.

3.18 'Eotw H yweog Hilbert. Av A, B € B(H) xauw AT = TB ywo kdde
tedeatn T € F(H), va deyydel 611 vtdpxel A € C wote A = B = Al

3.19 (i) 'Ectw H yweog Hilbert, B € K(H). Av A,,A € B(H) ue
|A,x — Ax|| = 0 ywo kdde x € H, deigte ot |A,B — AB| — 0.

[ZxoAio: Aev ioxver ev yéver o1t |BA, — BA| — 0.]
Av {P,} etvau wa avgovca akolovdia mteofolmdv kar P = VP, eivaw n
TIEOROAML GTOV KAELGTO VITOXWQEO TTov Jtapdyouv ov P,(H), delgte OTL
IBP, — BP| - 0 xau |P,BP, — PBP| - 0.

(il) Av o H elvan Swayweiowog, delgte 0TL witogovv va PBeedovv
TEOPROAES P, Tremepacuévng tdeng wate VP, = I. XonoyoTolwvTog
70 (i), Swote wo dAAn agtddetgn 0Tl kAYe GUUITAYRG TEAEGTAC GTOV
H mpoaceyyitetal gTnv ToToAoyia Tng vopuos Tov B(H) agtd 1eAecTES
TETLEQUOUEVIG TAENG.

3.20 () 'Eotw H dwuywelcwog yweog Hilbert.
(i) Av A . H - H elvon yoouwikr agteikovion ko sup, [|Ae,|| < oo yia
kdsota opdoravovikn Bdon {e,}, etvau n A @payuévn; Av n vtodeon
oxveL yia kade opdorkavovikn fdon;

i) Av A € B(H) kat ||Ae,|| = 0 yia kdmowa opdokavovikn fdon {e,},
elval 0 A GUUTTAYAG;

[Yrtédeign: o kdde n € N, €o0tw x,, = Zzzl{ek 1 k € 1,}, 6oV
nn-—1) nn—-1)

n+

11:{1}, 12:{2,3},,In:{1+ 2 ) 2

. . 1
Etetdote Tov Tedeati A = ) ;xnx,’i.]
3.21 Av a={a,}, a, € C, elvau Tuyovca axkoAovdia, 0pltw

S.x = (0,a,xq, agXy, asXs, ...), X € £2.

Na Seydel (i) éTL 0 S, oplter ppayuévo TeAeaTth £2 — €2 av kar uévov
av n a elvar eayuévn akolovdia, kot Tote ||S,] = ||alls

(ii) 6T 0 S, opltel GuuTTayrh TeEAeGTA €2 — €2 av KoL Udvov av a € ¢.
I16te eivan o S, Hilbert-Schmidt;
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