
ProsomoÐwsh

Exet�seic Periìdou SeptembrÐou 2009

Prìblhma 1. 'Estw ìti o qrìnoc leitourgÐac enìc mhqan matoc eÐnai tuqaÐa metablht  X pou akoloujeÐ
omoiìmorfh katanom  sto di�sthma [0, 10]. 'Estw epÐshc ìti èqoume dÔo mhqan mata me anex�rthtouc qrìnouc
leitourgÐac ìpwc to parap�nw, leitourgoÔme pr¸ta to èna kai ìtan stamat sei leitourgoÔme kai to deÔtero.
'Estw Y o sunolikìc qrìnoc leitourgÐac twn dÔo mhqanhm�twn.

Perigr�yte dÔo diaforetikoÔc trìpouc dhmiourgÐac yeudotuqaÐwn arijm¸n apì thn katanom  thc Y .

Prìblhma 2. 'Estw h t.m. X me sun�rthsh puknìthtac pijanìthtac

f(x) =
20
3

(x− 3x3 + 2x4), 0 ≤ x ≤ 1.

Jèloume na dhmiourg soume yeudotuqaÐa deÐgmata apì aut  thn katanom , qrhsimopoi¸ntac thn mèjodo apìr-
riyhc. Wc basik  katanom  paÐrnoume thn deuterob�jmia

g(x) = 6x(1− x), 0 ≤ x ≤ 1.

Na perigrafeÐ h mèjodoc apìrriyhc kai na brejeÐ o anamenìmenoc arijmìc epanal yewn gia th dhmiourgÐa
enìc deÐgmatoc.

Prìblhma 3. H t.m. Y pou akoloujeÐ katanom  G�mma

f(y) = ye−y, y > 0.

'Estw ìti jèloume na ektim soume thn pijanìthta θ = P (Y 2 ≤ t), gia k�poio t > 0, me prosomoÐwsh.
(a) Na kataskeusteÐ èna di�sthma empistosÔnhc 95% gia to θ basismènh sthn apl  mèjodo Monte Carlo

me 1000 sen�ria (p�rte krÐsimh tim  thc katanom c t Ðsh me 1.96).
(b) Na epanalhfjeÐ to er¸thma (a) qrhsimopoi¸ntac thn Y wc metablht  elègqou .

Prìblhma 4. 'Estw to zeÔgoc tuqaÐwn metablht¸n (X,Y ) me apì koinoÔ sun�rthsh puknìthtac pi-
janìthtac

f(x, y) = Ce−x−y−xy, x, y > 0.

Na perigrafeÐ h mèjodoc Gibbs sampler gia th dhmiourgÐa enìc zeÔgouc apì thn parap�nw katanom .


