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1. (2 pov.) (a) Eoww A un xevo kat @paypévo urmoouvolo tou R kat s ave @payua tou
A. Arnodeitte ot s = sup A av kat pévo av urndpxet akodoubia (ay,) onueiov tou A tétola
WOTE Oy — S.

(B) Na Bpebouv, av urntapyouv, ta max, min, sup kat inf towv cuvodeov

—1)n
A={reQ:4<2’<7} xm B:{;ﬁiZ:m,n)l}.

Attiodoyrote v andavinor oag.

2. (2 pov.) (a) Anodeigte 6t kabe POHivouoa kat paypévn akodoubia (a;,) mMpaypaukov
ap1OP®V OUYKAIVEL O TIPAYHATIKO aplOpo.
(a) Ta kaBepia amod g mapakdtw akodoubieg egetdote av ouykAivel Kat, av vat, Bpeite 1o
0p10 tNG. AITIOAOYTOTE TNV AIAVINOL| 0ag.

S ) S P, P P . Gl

n nm

Me [z] oupBoAidoupie to aképato pépog tou x € R.

3. (2 pov.) (a) ®étoupe 1 = 1 xay, yukabe n = 1,2, ..., Tp41 = /1 + z,. ESetdote g
POg 1) oUYKAton v akoAoubia (z,), Kal av ouykAivel mpoodiopiote to 6p1o .

(B) Eote (y,) akodoubia Seukov npaypatkov aptdpov térowa oote y, — 0. ArnodeiSte ot
untapyxet k € N pe v &g 1810tta: yia kabe n € N woxvet yi = yn.

4. (2 pov.) (a) Eow f: R — R kat zg € R. Anodeigte ou n f eivatl ouvexrig oto zg av kat
Hovo av yua kabe akodoubia (z,) oto R pe x,, — xg woxvet f(x,) = f(x0).

(B) Eow f : R — R ouvexng ouvdptnon pe v §ng 1810tnta: av p,q¢ € Q xatr p < ¢ 101
f(p) < f(q). Anobei&te ot n f etval avgouoa. Eival n f yvnoieg aviouoa;

5. (2 pov.) (a) Eow f,g : [0,2] — R ouveyeig ouvaptroeig. Yriobétoupe ot
max{f(z): z € [0,2]} = max{g(z) : z € [0, 2]}.

Arnobeigte ot unapyet € € [0, 2] wote f(€) = g(&).
(B) Eoww f : [a,b] — R ouvexng ouvdptnon. YrmoBétoupe 6t 1 f éxel TOMmKO HEYIOTO O
kanowo v € (a,b). Anodei€te du ny f Sev eivat éva npog éva.

1
T 22
6. (2 pov.) (a) Eow f : R — R n ouvapon nou opidetat g e€ng: f(z) = 8 Lav T 8 .
,av i =

Amobei€te 6t n f eival mapayoyiomn naviou. Estdote av n f/ 1 R — R eivat ouvexng
ouvaptnon.

(B) Eow f : (0,400) — R napayeyion ocuvdaptnon pe myv womra: | f/(z)] < %2 yia
KdaBe x > 0. Anodeidte ot 1iI+n (f(2z) — f(z)) =0.
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KaArn Enttuyia!



