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Θέμα 1. ΄Εστω (an) ακολουθία στο R τέτοια ώστε an → 0. Δείξτε ότι

bn :=
a1 + · · ·+ an

n
→ 0.

Θέμα 2. ΄Εστω A,B μη κενά και φραγμένα υποσύνολα του R, και ορίζουμε

A+B := {a+ b : a ∈ A, b ∈ B}.

Δείξτε ότι sup(A+B) = sup(A) + sup(B).

Θέμα 3. Να βρεθούν τα sup, inf, max και min (αν υπάρχουν) των συνόλων

A =
{
1 +

(−1)n

n
: n ∈ N

}
και B = {x ∈ Q :

√
2 ≤ x < 7}.

Θέμα 4. Να εξεταστούν ως προς τη σύγκλιση οι ακολουθίες

αn =
2n n!

nn
, βn =

√
n2 + n− n, γn =

(
1 +

3

n

)2n
,

δn =
1√
n
·
( 1

(n+ 1)2
+

2

(n+ 2)2
+ · · ·+ n

(2n)2

)
.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!


