Oeswpla Métpou: Aoxnoeig 5

‘Aoxnon 5.1 (KN:—) Av f:[0,1] — R eivar Borel petpfioun ouvdptnon,
etvan ahrideta dtL umdipyer axohoutio cuvey®Y cuvapthcewy (f,) date fr(r) —
f(x) A-oyeddv yio xde = € [0,1]; (BA. o Aox. 4.7)

‘Aoxnon 5.2 (KN:—) Opilouue f:[0,1] — R dote f(z) = 0 yio xdde x
o70 chvoho Cantor C' xa f(z) = k vy xde @ o€ x&de Didotnua phxoug 37
tou C°. Aetgte b n f ebvon yetphiown xau unoroylote 1o [ fdA.

‘Aoxnon 5.3 (KN:6-1) Av (X,S, ) eivar ydpog pétpouv xaw f @ X —
[0, 00] wote [ fdu < oo, th1E Y10 %8 a € (0, 00] wyder p([f > a]) < co.

‘Acoxnor 5.4 (KN:6-10) Eotw f € LY(X,S,u). Téte vy xéde € > 0
undpyer 6 > 0 wote av A € S xon p(A) < § vawoyler [, fdu < e

‘Acoxnorn 5.5 (KN:6-15) Ecto f,, f € LY(X,S,u) (n=1,2,...). Aro-
defete 6u [ | fr — fldp — 0 av xon pévov av fA fndp — fA fdp opordpopga we
mpoc A€ S. (V)

‘Aoxnorn 5.6 (KN:6-18) Ava,, € Rxow ), (D, [ank]) < 0o Seilte 61t ot
OEWREC Y Anks D, Ank OUYXAVOUY xou OTL D (D) ans) = D 1(D0,, ank) € R.
‘Aoxnmorn 5.7 (KN:6-19) EZetdote avlim, [ f,d\ = [lim, f,d\ ot no-
EUXATEW TEQITTOOELS:

(1) fao=Xon () fo= 2 Xmoeo) (i) fo= EXon]

(Z"U) Jn= nxL 2 (UZ) fn= nx[07%].

n’n

T nopatnpeite oyetind Y To OEwEUATE LOVOTOVNG CUYXAIGTS, XURLUPY NUEVTS
obyxhong xon To Afupa Fatou;

‘Aoxnon 5.8 (KN:—) () Av f(t) = z7Y2 (x > 0), efetdote av f €
L1([0,1],A) xow av f € LR, N).

() Ay fo(t) = % ( € [0,1]), deiEre 6 lim,, [} f.(t)dt = 0.

‘Aoxnor 5.9 (KN:—) Av f: R — R eivor Riemann ohoxhnpdowr oe xdie
ppayuévo drdotnua tou R, opiCouue

:o f(t)dt = lim (lim / ’ f(t)dt).

a——00 \ b—+oo

Aei€te 6Tt av f > 0, T0 oloxhfpwua auTd UTEEYEL av xaL povov av f €
LR, \). Tu unopolye vo tolue yopic thy utddeon f > 0;

‘Aoxnor 5.10 (KN:—) Av f : (0,b] — R eivox Riemann oloxinpdown
oto [a,b] vy x&de a > 0, tote UTdpyEL TO

b b
/Of(t)dtzcllii%/a F(t)dt?



