‘Aoxnon Av X # 0 xou a: X — [0,00] wa cuvdptnon, détoupe, yio xdde A C X

Z a(x) = sup {Z a(z): FCA, F# 0 xuF nenepaopévo} . (1)

€A zeF

Emmiéov, 9étovue 3, g a(r) = 0. Anodei&te ta e€hic:
(o) Av Y cx a(z) < oo, 16t 10 oOvoro J = {x € X : a(x) > 0} elvon oprduriowo. (Trodedn:

J = U{xeX:a(m) > %})
n=1

(B) No deiete bt n ouvdptnon pg : P(X) — [0, 00] mou opileton and tny

a(A) =S a(e)  ACX

T€EA

opilet éva pétpo ato ywpeo (X, P(X)). H p, elvon n onueaxrj katavourj mov endyetar ané tny a xa o
a(x) eivar  pdla tou .

AVor (Xwepyaoia moldy padnuatikdr, otn ddpkea kar petd to pdonua)

To (a) éywve otnv .

Eniong ebxoha deiloue 6Tl T0 f1g elvon TeMEPAUOUEVA TEOCVETING X0 CUVETKE HOVOTOVO.

Méver howmdv va Sewydel 6L av (Ay) eivon ad€ovoa axohoudio utocuvoreny tou X xaw A =, A, to1E
w(A) = limy, p(Ay). (Cpdpe pavti yio f1g yio cuvtopio.)

Ano my oyéon A, C A v xde n éyouvpe p(A,) < u(A) v xdde n dpo limy, u(Ay) < p(A4). Ta
va Sety Vel 1ootnta, opxel (ool n (u(Ay)) etvon ab&ouvoa axohouvdia, vo detloupe 6Tt av ¢ < p(A) tote
undpyet m Hote u(Ap) > c.

Ano tov oplopd tou p(A) we supremum ndve oTo TENEPUCUEVA UTOoUVORa Tou A, undpyer F' C X

TENEPUCUEVO DOTE ; Aa(a:) > c.
rzeFN

Qeaio. ‘Ouwe n axohoudia (F N Ay,) elva adZovoa xan FNA =, (FNAy). Egbcov howmdy 1o FNA
elvon memepaopévo, undpyel xdmowo m € N oote FNA = F N A, vy xdde n > m. Enoyévec

WFNA) =p(FNAy), . Y al@)= Y a)

Goa Y. a(x) > condte xaw u(Ap) > >, alx) > e



