Aoxfoeig Anesipooctixod Aoyiopot 11

O aoxfioelg autéc elvan capde extéc e e€etaotéas VANG Tou padruatog. Mnopelte va aoyolnielte yio
Blaon€daoy| coC.

A. Traxolouvdieg xou Pacixés axolovisq.

1. Eow a € (0,1] xou éotw (by,) @paypévn oxolouvdia mou ixavormolel Ty byt < aby, + (1 — a)by—1 v xdde
n > 2. Aeilte 6t n (by) cuyxhivel

2. 'Eotw (a,) axoloudio ye tnv W6t 6L 1o xdde n > 2 undpyet k tétolog dote n/2 <k < nxa a, = 5.
Anodeiéte 6t a,, — 0.

3. 'Eotw (x,) axoloudia tétoia dote: yio xdde n,m € N woylel Zpim < T + Ty Amodellte bTL

ﬁ—>inf{%:k€N}.
n k

4. Eotww 0 < z1 < 1. Opilouye pa axohovda Vétovtac xpp1 = Tn(1 — z]) yio xdde n > 1. Anodeillte 6

liminf x,, > 0.
n—oo

5. Eotw (a,) axoloula mporyatixdv aprduoy tétola Oote a, = 1 yia xdde n € N xou 1 axohoudia a,, + ai
ouyxAivel oe mporypatixd aptipd. Anodei&te 6t n (an) ovyxhivel i auth ot TpaypaTnd aprdud.

6. Eotw (ay) @poyuévn oaxohouvdio un undevixmdv mpoypotixdy aptdudv. Amodellte dti undpyel unaxohoudio
(ak,n) e (an) TéTol0L WOTE 1) oaxohouL o bn = g va GUY){)\(V& o€ TEpO(Yp.O(TLXé OCPL’BP.é

a,,

7. 'Eotw (ay) oxohovHa Yetindv mpoypatindv aptdudy. Anodellte 6t

a1 +a "
lim sup (1n+l) >e

n—00 Qp

8. 'Eotw & dppntog mparypotixde aprdudc. Anodellte 6t yia xdde n € N undpyouv p, € Z xau g, € N vdote
1
|Qn£ *pn‘ <.
n
Acl&te enlong 6t oL Py, ¢, PTOPOUYV VoL ETAEYOUV €TOL (OOTE

-x
qn

1
<
n

9. Eotw & dppnroc mpoaypatixde aprduoc. Ilpoodioplote dho tor unaxohouvthoxd deta tne axohouvdiog
Tn = ’n’g - LngJa

6mov |z elvan To axépato UEPOC Tou .

10. Eoww £ dpenroc npaypatinde aptdude. Anodellte 6t yia xdde = € R xaw xdde € > 0 undpyovy m,n € Z
tétoloL Gote [(m+né) — x| < e.



11. Ocwpolpe v oxorovda a, = sinn. Anodellte 6t yia xdde x € [—1,1] urdpyel uroxoroudia (ag, ) Tne
(an) téTol OTE AR, — .

12. Eetdote av undpyel unaxohoudia tne axolovdiac \/nsinn n onola vo suyxiivel oto 0.
B. Yeipég npaypatindy aptdpdy.
’ : , ’ , , ’ 1 , ;
13. 'Eow (ak) oxohoudia guoixdv apiducv. Tmodétovue 6T n oepd 3 i~ -- ouyxhivel. Av by, elvau 0
mhidoc Twv ay Tou elvon pixpdTepol 1 (ool Tou n, Sel&te 6tL

lim % =0.
n—oo N

14. 'Eotw (a,) axohoudo mporypatindv oprducyv yio tny omofa 1 oxohoudio = 370 | aj, cuyxhiver oe mparypomind
oprdud. Acegte 6T, yia xdde s > 1, n axoroudia

n

k=1

oUYXAVEL OE TpaYHATIXG apLldud.

15. Eoto (o) oxohovdia pe 0 < a;, < 1y xdde n € N. AclEte 1 av n oepd Y- e j ouYxhiver

n=1 log(1/an

QAn

TOTE 1) OEWRE D oy Toas OUYXMVEL.

16. 'Eotww (ky) yvnolwe adZovoa axoloudio @uodv aptdudy tétolo dhote

k
li v .
nso0 kyky - - k1 oo

o0

Amodelite 6ti0 Y 2 ebvon dpprroc.

17. 'BEotww (ay) oxohovdia Yetixdv mporypatxdy aptiudy. Trodétouvue 6Tt

nln —pelR

an+1

&) o0
Arnodeite 6t: av p > 1 t61e N oepd Y a, cuyxhivel eve av p < 1 t61e 1 oepd Y a, amoxhivel.
n=1 n=1

18. Eotww (ay) axorouvdia detxdv mpaypotixdv apduny. Trodétovye ot
n( &n —1) —peR.
Ap+1

[ee] [ee]
Arnodeite 6t av p > 1 161e 1 oepd Y a, cuyxhivel eve av p < 1 t61e 1 oepd Y, a, amoxhivel.
n=1 n=1

[ee]
) ¢ , . ) e 1+a, .
19. 'Eotww (ay) oxohovdio Yetixdv mporypatxdy aptiudyv. Anodeilte otL n oelp Z L. +a ——2+L gmoxAbvel.

20. Xwotd 1) Mboc; Eotww (an) xou (by,) @bivouseg axolouvdiec detindv mpaypotixdv aptducv ol onoleg
[e.°] o0 o0

ouyxAivouv oto 0, TETOLEC MOTE OL GEWES D Gy XU Y. by, vo amoxhivouv. Téte, n oewd Y, min{ay,, by}
n=1 n=1 n=1
.
amoxAlvel.



21. 'Eotww (a,) adZovoa xou dve ppaypévn axoloudio Yetindv mporyuatixdv apduny. Anodellte 6t n oepd
e}

_ _Qan i
nz=:1 (1 aﬂﬂ) oLYXAVEL.

22. 'Eotww (ap) 1 oxohoudia twv diadoyxdy detndv pildv e tane = z. EZetdote av ouyxhivel 1 oeipd

o0
23. Eotw a1 > 0 xon apt1 = In(1+ay), n =1,2,3,.... E&etdote av cuyxhivel 1 oepd > ay.
n=1

&)
24. () Eoto (a,) axohoudio detxdv mpaypatinddy aptdudy pe Tic e€hc diotntes: 1 oepd Y a, amoxhivel

n=1
WOl ‘;—" — 0. Anodelte 4T
1 a a a
(1+2+---+”> — 1.
Ins, \s1 9 Sn
(B) Amodeilte 6t
(R S ST
2_3 no__, 1.
Inn

[e°]
25. 'Ecto (an) oxoloudio etindv npoypatindy aptdpcdy tétole OoTE 1 Y ap, Vo oLyxAivel. Anodeilte 61t

n=1

) %)
E vaias:-ap < € E Ay .
n=1

n=1



