Arneipoctixds Aoyiopog II — Tehwxry EEétaon (8/6/2016)

1. (1.5 povdédec) (o) (Bewpia) Eotw (an,) @paypévn axohoudio nporypatindy aprdudy xot é0tw
xr = limsup a,,. Anodel€te 6Tl yia xdde € > 0 1o TAdoc Twv Spwv a;, mou elvar peyahltepol and

n
x — € elvor dmetpo xou To TAB0C TV dpwY oy, ou elval Yeyokltepol and T + € elvol TENEPUGUEVO.

(B) Eotw (Bn) wxohoudio mpaypatindy apdudy tétoi GoTe |Bui1 — Ba| < 2 yio xdde n > 1.

Adote mopdderyua to omolo va Selyvel étu n (By) dev ebvan amapaitnta cuyxiivouoa. Av buwc
unodéoouye, emimhéov, Gt 1 uraxohoudio (Ban) e (Br) ouyxhivel, téte anodeilte 6t N (B,) elvou
ovyxhivouoa.

2. (3 povddec) (o) E€etdote av ouyxhivouv A amoxhivouv oL topoxdte oelpéc:
oo 1 k2 e8] 1 o0 1
S(-1) 0 T X(-ev):

k=1 ( k hos In"k k=1 k

(B) Eotw () axohoudio mporyportinedy aprducdv xon £6te 6T T OElpd Y pe | a2 ouyxhivel. AnodelZte

’ ’ oo 6% ’ ’
obun oepd o~ GE cuyxhivel amohiTwe.

(v) Eotw (Br) axohoudio detndv mporypotixdv aptdpdy, tétola Gote limsup B < 1. Anodeilte
k

ot oepd Yo (B1B2 - Br) ouyxhivel.

3. (1.5 povddeg) (o) (Bewpia) Eotw f: (0,00) = R napaywylown cuvdptnon. Anodellte
6t f ebvon Lipschitz ouveyfc ov xaw uévo av 1 f/ elvon gporyuévn ouvdptnor (Snhadr, av undpyet
M > 0 téoioc dote |f'(x)] < M v xdde x> 0).

(B) E&etdote av ol napaxdtw cuvoapthoeic ¢, h 1 (0,00) — R eivon opolbpoppa cuveyeic:

g(x) = xznp% ot h(z) = /$(TOE€(P t)? dt.
0

nu% av <z <1

4. (1.5 povddeg) (o) Anodeilte nhipwe 6t ouvdptnon f : [0,1] — Rue f(z) = { 0 o~ z—0

elvon ohoXAnpdoLU,.
(B) Eow g : [a,b] — R ovveyhc ouvdptnon pe v €& Wiémta: ov a < v < § < b téte
fjg(x) dz = 0. Anodei&te 6t g(z) = 0 v xd9e z € [a, b].

5. (2.5 wovddec) (o) Troloyiote ta ohoxhnpduaTo
1 1
—d ————dx.
/ea:+62w x no /.’L"i‘m *

Ipoodiopiote v Ty Tov o € R yio Ty omola
(B) Hpoobioplote v T U
« 1 T
/1 x2—|—2x+5dx_ 24
(v) Eotww f:[0,7] = R cuvdptnon e cuveyr, delvtepn nopdywyo. Av
[ @+ ameds =1 ww ) =2
0

vo. Beedel n wun £(0).

6. (2 povddeg) (o) (Bewpia) Amodeilte mApwe 6Tl ¥ = > 1o ”,”TT v xdde z € R.
(B) AnodelEte 6T 2% + ;—z < e’ /2 _ gma/2 vio xdde ¢ € R.

(v) Anodeilte 61, yio xdde = > 0,

©0 2 2 ©0 2 1 2
/ se 5 2ds = e % /2 Ol / e 5 /2ds < e /2,

Korh Envtuyia!



