Oczwpia Métpou (2022-23)
AoxfAoeig — PUAAS&SLO 1

(Topadidete €€ and g aoufoec. Huepounvia tapddoone: 23 Oxtwfpiov 2022)

1. Eotww X éva un xevé obvoro xaw {EL}2, axorovdla Eévewv avd d0o unocuvéiwy tou X Tétol (hote
X = U2, Ex. Anodel&te 6t 1 ooyévela cUVONLY

3_{UEk:AgN}
keA

elvow o-dhyePpa oo X.

2. Amodeilte 6T n o-dhyePpa B(R) twv Borel unocuvéhwy tou R eivon avohholwtn ¢ mpog UETOUPOpES xou
dtaotoréc. Anhadh, av B C R elvan éva Borel oUvolo, téte o

t+B:={t+z:x€ B} xu tB:={tz:z€c B}
elvou Borel cOvola.

3. (o) Eotww X un xevé obvoro xau A3 C Ay C--- C A, C A,y C -+ wa adZouoo axoloudio ohyeBpv
oto X. Anodellte 6t n owoyévewr |, A, elvan dhyefea 10 X.

(B) Eotww X pn xevé ovvoro xaw Ay C A C--- C A, CTA,4q C - o a0€ovoa oaxorouda o-ohyeBpiv oTo
X. Ebvou amapaitnra 6woté 6T n oxoyévew | J o | A, ebvon o-dhyeBpa oto X

4. 'Eotww X un xevé abdvoro xou € g owoyévela unocuvorwy tou X. H € Myetan atoryeddong oikoyéveia av
wavorotel to e€ic: (o) @ €&, B) av E,F € £ tote ENF € &, xou (y) av E € € 161 10 E°€ := X \ E ebvan
TETEPAOUEVY EVwoT) EEvwY avd S0 oTolyelwy tne £.

Anodeite 6Tt av & elvol pLol GTOLYELWDBNC OLXOYEVELX TOTE 1) OLXOYEVELX

A={E,U---UE} : k € N, E; € £ Zéva avd d0o}
TWV TENEPAOUEVRV EEVRV eVioEnY otolyelwv Tng € elvan dhyeBpa oto X.

5. (o) Eotw (X, A, 1) yodpeoc yétpou pe 0 < pu(X) < oo. Anodellte 6t

n n 1/n
7 <ﬂ Ak) < (H M(Ak)>
k=1 k=1

I (U Ak) >y p(Ar) — Z 1(A; N Ay)

k=1 1<i<j<n

nol

v xdde Aq,..., A, € A
(B) 'Eoto (X, A, u) yopoc mdavotntag xou Ay, ..., A, € A tétow dote Y p_; p(Ag) > n — 1. AnodelEte 6t

L <ﬂ Ak> > 0.
k=1

6. Eotw (X, A, 1) évac yodpoc yétpou. Tnodétouye 6Tt To p elvon o-nenepaocuévo xou p(X) = 0o. Anodeite
oty x8e r > 0 undpyer A € A tétoo dote r < p(A) < oo.



7. Eoto (X, A, p) xodpeoc pétpou tétolog dote v xdde @ # E € A va oyler 0 < p(E) < oo. T xdde
x € X oplloupe
f(z) =inf{u(F): E€ A x € E}.

Anodeilte 6T v xdde x € X undpyel povadixd cdvoho A, € A tétoo dote © € Ay xa u(Ay) = f(z).
Anodei&te eniong 6t av z,y € X tote elte A, = A, N A, NA, = 2.

8. 'Eotw (X, A, n) yodpoc mdavémrac o {Ar}ee,, {Br}i, oxoloudiec cuvérwv oty A tétolec doTe
w(limsupy, Ax) =1 xou p (liminfy, By) = 1. Anodeigte 6n p (limsupy (Ax N By)) = 1.

EZetdote av 1o oupnépoaoya e&axohouviel va toylel ov avtixatacthoovue Ty unédeon p (liminfy, By) = 1
pe v p (limsupy, By) = 1.

9. 'Eotww (X, A) petpiowoc yopoc xan {pn,} o adZovoa axohouvdia pétpwy otov (X, A), nhadr yio xéde
n € Nxou A € Awyber pun(A4) < pint1(4). T A € A opiloupe

p(A) = lim g, (A).

n—oo
Anodeigte 6T to p ebvon éva pétpo otov (X, A).

10. 'Eotww u éva pétpo otnv B(R) tétowo dote u(B) € NU {0} v xdde B € B(R) xou 0 < pu(R) < oo.
Anodel&te 6t undpyouv n € N xau x1,...,2, € R tétol dote



