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(Huepounvia Hopddoons: 21 OxtwBplov 2005)

1. Eotww X éva pn xevé oOvoho ot éo0tw { Ay, Fre, o axohoudio unoocuvéhey tou X. Opiloupe

(oo} [e.e] oo oo
limsup 4,, = ﬂ U Aj o liminf A, = U ﬂ A;
k=1 \j=k k=1 \j=k

Acel&te o e€hc:
(o) limsup 4,, = {z € X : € A, yw dmelpeg Téc tou n}.
(B) liminf A,, = {z € X : undpyet no(z) € N dote z € A, yio xdde n > ng}.

(v) liminf A,, C limsup A4,,. AdoTe Topdderyua 6To omolo o eyxielouds va etvon yvioioc.
2. 'Eotw X éva un xevo cbvoro ye dnetpa otolyelo. Opiloupe
F ={AC X |0 Aéye dbo otoyela}.
Hepiypdidte tic o(F) xon m(F).
3. (o) Eow A wo o—dhyefpa 010 X nn éotw f: X — Y. Acllte dn 1 owmoyévew
{BCY|[7H(B) € A}

ebvor o—dAyeBpa oo Y.

(B) Eotww C wo 0—-8Ayefpa 010 Y xou €0t € o owoyéveln utocuvéhwy tou Y yia Ty omnola
woylet 0(€) = C. Actle 6t av f71(B) € A yw xdde B € £, 161¢ f~1(B) € A yia xdde B € C.

(v) Eotw (X, p) xo (Y, d) petpixol yopol xon éotw f: X — Y ouveyhc. Aellte dn: av 1o B ebvon
Borel olvolo otov Y, té1€ T0 f~1(B) eivor Borel clvoho otov X.

4. () Aeléte 611 1 Borel o—dhyeBpa tou R™ mopdryeton amd TNV OLXOYEVELL TRV OVOLXTMV UL DY
e wopptc {z = (x1,...,@n) |z; > a;}, 6mov j=1,...,nxun a; €R.

(B) Eoww F = {B(z,r) |z € R",r > 0} (B(x,r) eivor 1 avoixth Undhot UE XEVTPO TO T X0l oxTivel
r). AelZte 6t n Borel o-dhyeBpa tou R™ mopdyetan ond v F.

5. Eotw (X, p) évac petpdc yopoc. Aellte 61t xdde xhelot6 uroocivoro tou X ebvor G5 chvolo
yalt x8de avowxtd utoctvolo tou X elver F, clhvolo.

6. (o) Eow f:R" — R. Aciéte 61 0 {x € R"| 7 f elvon ouveyhic oo x} ebvar G5 sivoho.
(B) Eotwo fi : R™ — R ouveyels ouvopthoe (kK =1,2,...). Acléte 61 10

{z € R"| undpyeL To klim fe(z)}
ebvat Fip5 olvoho, dnrady, aptduiown topy F, ocuvélwv.

7. 'Botw F un xevi oxoyéveln utocuvorwy tou un xevold cuvorou X. Acilte 6Tt vy xdde
A € o(F) undpyer aprdufiown uroowxoyévewr Cq tne F dote A € o(Ca).



