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AYKHXEIY - $YAAAAIO 9
(Huepounvia Hopddoons: 12 Iavouapiov 2006)

Ye 6hec g Aoxfoews, (X, A, ) ebvon évag yodpog wétpou, 6Aa o uTooUVola Tou X aVAXOUV
oty A, xau ot fr, f 1 X — R elvon petpriowec cuvoptioec.

1. Eow ¢ : R — R opolduopga cuveyc ouvdptnor. Av f, — f xatd uétpo ¥ oyedov ouotduoped,
totE P o fr — @ o f xotd Yétpo 1 oyedby opoldpoppa avticToy .

2. Eow E, € Ay x&de n € N. Aelfte 6t n {xg, } evar Cauchy xotd yétpo ¥ xatd péoo av
xor p6évo av p(En, A Ep) — 0 6tay m,n — oo.

EZetdote av wylet 1o €€hc: n {xE, } elvoar Cauchy oyeddy opobuoppa av xan uévo av pu(E, A
E..) — 0 étav m,n — oo.

3. Av f, > 0 xau fr, — f xatd yétpo, deléte 61l

/ fdp <liminf | f,dpu.
X X

n—oo

4. Av |fn] < g, [y 9du < 00 xou fr, — f xatd pérpo, Sellre o

/andu—>/xfdu-

5. (o) Trobétoupe 6t u(X) < 00 xa 61 sup,,en | fn(@)] < 00 p-oyedbv navtod. Aeilte 6t v
xdde § > 0 undpyouy A € A ue p(A) < § xou M > 0 oote: |fp(z)] < M v xdde n € N xow yio
e x € X\ A.

(B) Trodétoupe ot w(X) < co. Av f,, — f xotd yétpo xou gn — ¢ xotd yétpo, dellte ot
fngn — fg xotd pérpo.

6. YTroVétouue 6n p(X) < oo. Acllte én f, — f p-oyeddv mavtold av xou wévo av, yiou xdde
e > 0 woylel lim, oo p(UP2, Ex(€)) = 0, 6mov

Ep(e) ={z € X : [fu(z) = f(2)| = }.

7. Trobétoupe 6t u(X) < 00 xou 6n ov fr, f elvan ohoxhnpiowes. Aéue 6t ov fy, elvon o-
poldpoppa ohoxhnedoipwes av yia xdde € > 0 urdpyet § > 0 wote: av p(A) < § 6t
| [ fndp| < ey xdde n € N.

Aeléte o f, — f notd uéoo av xon ubvo av ot fy, etvon ogoldpoppo oAoXANEGOOWES ot fr, — f
%aTé PETEO.

8. Trolétoupe 6t u(X) < 0o xa 61 ot fp, f etvon ohoxhnpwowes. Eetdote av wybel 1o elhc:
fn — f nod uéoo av xaw pévo av [, fodp — [, fdp yia xdde A € A



