
ΘΕΩΡΙΑ ΤΕΛΕΣΤΩΝ (Θ.13-E.20)
ΑΣΚΗΣΕΙΣ II

Για τους αναγκαιους ορισμους και συμβολισμους, δειτε τις διαφανειες.

Άσκηση 1. Αν A = C[x] ειναι η μιγαδικη αλγεβρα των πολυωνυμων,
(α) βρειτε το φασμα καθε (μη σταθερου) p P A
(β) δειξτε οτι δεν υπαρχει νορμα στην A που να την κανει C* αλγεβρα.

Άσκηση 2. Δειξτε οτι στην αλγεβραA = M2(C) το συνολοM(A) των χαρακτηρων ειναι κενο: ισοδυ-
ναμα, δεν υπαρχουν γνησια μη μηδενικα αμφιπλευρα ιδεωδη.

Άσκηση 3. Στην C*-αλγεβρα A = M2(C) θεωρουμε για καθε t ě 0 το στοιχειο at := [ 1 t
0 1 ].

Να υπολογισετε το φασμα σ(at), τη φασματικη ακτινα ρ(at)και τη νορμα }at} του at.

Άσκηση 4. Αν A,B ειναι C˚ -αλγεβρες και η B εχει μοναδα 1B , καθε *-μορφισμος ϕ : A Ñ B επε-
κτεινεται μοναδικα σε *-μορφισμο ϕ1 : A1 Ñ B με ϕ1((0, 1)) = 1B .

Άσκηση 5. Δειξτε οτι ο χώρος των χαρακτήρων της μεταθετικης C* αλγεβρας co(N) δεν είναι συμπα-
γής.


