AvalloioTor vitoympor

'‘Eotw H évog ywpog Hilbert.

‘Bvag voywpog B C H elvaw avaiioiwtog (invariant) amd évav gpayuévo teheot) A € B(H) av
A(E) C E, k. av Az € F yia kGOe € E. Tote 0 kAetotdg voympog F elvar toTe Kow avtog
A-0voALOLOTOG.

(pdypoat: av x € E vrdpyel (z,) otov E pe z, — x, dpa. Ar = lim Az,, € E agov k40t Ax, € E.)
n
Oa Mue 6L 0 vdywpog E avdyst (reduces) Tov A dtav xaw o E kow o B+ givar A-avallotwTot.

Tpbgoviag H = E @ E+, 0 A ypepetow

App A ]
A= .
[ Ay Ago

Ou ametkovioelg A;; etvan ot eEng (omov P = P(E))

AH: E—)E r — PAx A12: EJ‘—>E: y—)PAy

Ayy: E—FE+: 22— (I-P)Az Axpn: E+t—EL: y— (I-P)Ay.

Eneton 0tt A(E) C E av koL povov av Az = 0 (dnh. av-v o sivaxog yia tov A eivor (block-) v

TPLYWVLKOG), Ko 0TL 0 A avayetan amd Tov E av ko povov av A1g = Az = 0 (dnh. av-v 0 TvoKog yio
tov A givau (block-) Staydviog).

Ag mapatnpnioovpe 6t 1) popor) P+ otov EL elvaro I — P.

Aqupo 1 (a) Evag kAewotds vrdywoos E elvau A-avallolwtog av ka uévov av AP = PAP (16080-
vaua, av kat pévov av P AP = 0).

(B) O E elvaw A*-avadrolwtog av ko uévovavo E+ eivar A-avarlolwtog, av kot uévovav PA = PAP
(toodVvvaua, av kaw uévov av PAP+ = 0).

(y) Zvverags o E avdyer tov A av kaw uévov av A(E) C E ke A*(E) C E, tcodvvaua av kat uévov
av AP = PA.

Arddeén (a) Av o E eivor A-avarloimtog, T0te yio ke © € H éyovue Px € E dpa APz € E ondte
P(APz) = APx. Aei€ope 61t AP = PAP, k. (I — P)AP =0, dn\. PXAP = 0.

Av oyveLn oygon AP = PAP, 10te Yo kG0e x € E €yovue Px = x xouw ovveng Az = APx = PAPx,
omtote t0 Az glvan 610 6voho Tiudv g P, mov eivon o F.

(B) Epapudtovrogto (o) yro.tov A* Bpiokoupie 6tL o E etvar A*-avalhoiwtog ov ka wovov av PLA*P =
0, wodvvapa (agoy P* = P) av ko uévov av PAPL = 0, dnh. AP+ = P-APL. Ouwg 1 televtaio
LooTTaL (T 0mtd 1o (0r)) Loy eL o Kan puovov av o B+ elvou A-avoalhotwToc.

(y) Amo 10 (B), 0 E xaw o E+ elvan A-avoiloimtor av kow povov av A(E) C E xoa A*(E) C E,
todvvaua av ko povov ov AP = PAP xaw PA = PAP. Ou 800 tehevtateg oygoelg divouv AP = PA.

Avtiotpoga, av AP = PA téte AP? = PAP dhad) AP = PAP ondte A(E) C E, xou exiong
PAP = P2A dnhadM PAP = PA ondte A(E+) C E*L. O
Svpnépacpa: Evag avtoovluyng tedeotrc A € B(H) 1) éva avtoovluyég ovvoto tedeotdv A C
B(H) agnvovv (6Aot) évav kAetoté vadywoo E C H avaiiolwto av kaw uévov av n avticTolyn xoo-
poin P otov E ustatiOetor ue tov A (n P e A').



YAPYOUY AVAALOLOTOL VIO WPOL;

Hagathonon Avz € H, o viioywpog E,, = span{z, Az, A%x, ...} elvor A-0valholmTog, diaympLloLtog.
Av 0 ydpog H dev elvar dtaymploog Kow = # 0, 0 Fy elvat (i) TETPLLIEVOG,.

Svuméoaoua: e U Sl mPLoRo XDPo, KAOe TELEOTNG £XEL KAELOTO GVOALOLOTO VITOYWPO EKTOGC Ot
Tovg Tetppevovg {0} kon H.

Emtiong, ka0e 1d10xwpog tov A eivar A-avarlholwtog. Av o H eivon wyadikds yHpog TETEPUOUEVNC
drdotaong, kaOe Teheotg €xel 1d0TIUES, !

Svuméoaoua: e uyadikd yHPo TETEPAOUEVNG SLAOTOONG, KAOE TELEGTNG EYEL U] TETPLUUEVO KAELOTO
avalholmTo VITdympEo. 2

Mével 1 TEPLITTMON ATELPOSLATTATOV ALY LA WPLOLUOV Y MDPOV.

To TPOPANUE TOV OVIALOLDTOV VITOYWPOU:
Elvaw alnBsia ot1 kdbe poayuévog tedeotng A oe évav (Siaywoloo, amelpodidotato)
xwoo Hilbert H €xet un tetoiuuévo kAetoto avallolwto vadywoo;

... T TG VITaPYEL TeELeoTNG A mov tkavorolel E, = H ywo kabe x # 0;

H amdvinon eivou dyvwotn yio tov £2 kou yevixdtepa yio avtomabels ympovg Banach.

"Exouv 0umg kataokevaodel ympot Banach otoug omolovg optloviatl TEAEOTES Y WPLG AVOALOLOTOVG VITO-
Y MPOVG.
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L. MeL to Oepehmdeg Oempnua g Alyeppac.
2BePaing 08 TPOYIATIKOVG YDPOUG QUTO SEV LOYVEL: YLOL TAPASELYILE O TELEGTHG TNG OTPOYNG KoTd yovia /3 otov R? dev
APNVEL AVOALOLMTO KOVEVAY YVIIOLO VTTOYWPO.



