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Ðñüâëçìá 1. (á) ¸óôù ôï ðñüâëçìá ãñáììéêïý ðñïãñáììáôéóìïý

z = min
u;v;w

w

u ≤ w

ù ≤ w

u− v = a

u; v ≥ 0;

üðïõ a ∈ IR äïóìÝíç óôáèåñÜ. Äåßîôå üôé z = |a|.
(â) Èåùñïýìå ôï óýóôçìá ãñáììéêþí åîéóþóåùí

Ax = b

üðïõ A ðßíáêáò m × n, x ∈ IRn;b ∈ IRm, ðïõ óôç ãåíéêÞ ðåñßðôùóç ìðïñåß íá ìçí Ý÷åé êáìéÜ ëýóç. Íá
ãñáöåß ùò ð.ã.ð. ôï ðñüâëçìá åëá÷éóôïðïßçóçò ôçò íüñìáò ||Ax− b||∞.

Ðñüâëçìá 2. Äßíåôáé ôï ðáñáêÜôù äßêôõï äéáíïìÞò

Ïé áñéèìïß óôéò áãêýëåò õðïäçëþíïõí ôéò ÷ùñçôéêüôçôåò ôùí áêìþí (äçëáäÞ ôç ìÝãéóôç ðïóüôçôá ðïõ
ìðïñåß íá ìåôáöåñèåß êáôÜ ìÞêïò ôçò áíôßóôïé÷çò áêìÞò). Ïé áñéèìïß ìå Ýíôïíç ãñáììáôïóåéñÜ ôï ìïíáäéáßï
êüóôïò ìåôáöïñÜò êáôÜ ìÞêïò êÜèå áêìÞò.

(á) ÄçìéïõñãÞóôå Ýíá ðñüâëçìá ãñáììéêïý ðñïãñáììáôéóìïý ãéá ôçí åëá÷éóôïðïßçóç ôïõ óõíïëéêïý
êüóôïõò ìåôáöïñÜò óôï ðñüâëçìá äéáìåôáêïìéäÞò.

(â) ÃñÜøôå ôï äõúêü ðñüâëçìá áõôïý óôï (á).

(Ãõñßóôå óåëßäá)



Ðñüâëçìá 3. ÈåùñÞóôå ôï ðïëýåäñï

F = {x ∈ IR4 : x ≥ 0; Ax = b};

üðïõ

Á =

(
1 1 −2 0
−2 1 4 2

)
; b =

(
4
7

)
:

(á) Äþóôå ìéá ãñáöéêÞ áíáðáñÜóôáóç ôïõ F óôï åðßðåäï.
(â) Âñåßôå üëïõò ôïõò âáóéêïýò ðßíáêåò. Ãéá Ýíáí áðü áõôïýò (üðïéïí èÝëåôå) âñåßôå êáé ÷áñáêôçñßóôå

ôçí áíôßóôïé÷ç âáóéêÞ ëýóç (áí äçëáäÞ åßíáé Þ ü÷é âáóéêÞ êáé áí åßíáé Þ ü÷é åêöõëéóìÝíç).
(ã) Ãéá ôç ëýóç ðïõ åðéëÝîáôå óôï (â) äåßîôå óå ðïéá êïñõöÞ ôïõ F áíôéóôïé÷åß óôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç

ôïõ (á).

Ðñüâëçìá 4. Èåùñïýìå ôï ðñüâëçìá ðáñáãùãÞò åíüò ðñïúüíôïò óå ïñßæïíôá T ðåñéüäùí. Áí áðïöáóß-
óïõìå íá ðáñÜãïõìå êáôÜ ôçí ðåñßïäï t; t = 1; : : : ; T , õðÜñ÷åé Ýíá óôáèåñü êüóôïò Kt, áíåîÜñôçôá áðü ôçí
ðïóüôçôá ðáñáãùãÞò, üðùò åðßóçò êáé ìåôáâëçôü êüóôïò ßóï ìå ct áíÜ ìïíÜäá ðáñáãüìåíïõ ðñïúüíôïò. Ôï
êüóôïò áðïèÞêåõóçò êáôÜ ôçí ðåñßïäï t åßíáé ßóï ìå ht, åíþ ç æÞôçóç åßíáé ßóç ìå dt. (á) Íá ìïíôåëïðïéçèåß
ôï ðñüâëçìá ðáñáãùãÞò ãéá åëá÷éóôïðïßçóç ôïõ óõíïëéêïý êüóôïõò êáé ðëÞñç éêáíïðïßçóç ôçò æÞôçóçò ùò
ðñüâëçìá ìåéêôïý áêÝñáéïõ ðñïãñáììáôéóìïý.

(â) ¸óôù üôé ðáñáãùãÞ ìðïñåß íá ãßíåé ôï ðïëý óå 2 ìç äéáäï÷éêÝò ðåñéüäïõò. Ðþò áëëÜæåé ôï ìïíôÝëï
óôï (á) ìå ôç íÝá áðáßôçóç;


