
A SUNDUASTIKH I, SEPTEMBRIOS 2009
Jèma 1. 'Estw κ1, κ2, . . . , κν oi kubern tec kai σ1, σ2, . . . , σν oi sugku-
bern tec ν polemik¸n aeroskaf¸n A1, A2, . . . , Aν, antÐstoiqa (ν ≥ 10).
Apì touc parap�nw 2ν diakekrimènouc pilìtouc prìkeitai na epilegoÔn
10 �toma prokeimènou na parakolouj soun èna ekpaideutikì semin�rio (h
seir� epilog c den mac endiafèrei). Na breÐte me pìsouc trìpouc gÐnetai
h epilog  twn 10 pilìtwn se kajemi� apì tic ex c peript¸seic:
(a) An prèpei na epilegoÔn akrib¸c 4 kubern tec.
(b) An prèpei na epilegoÔn akrib¸c 4 kubern tec, all� den epitrèpetai
na epilegoÔn pilìtoi tou Ðdiou aerosk�fouc.
(g) An sto semin�rio prèpei na metèqoun toul�qiston dÔo �toma pou eÐnai
pilìtoi sto Ðdio aerosk�foc.
Jèma 2.
(a) Na breÐte me pìsouc trìpouc mporoÔn na moirastoÔn 3ν (ìmoia) m la
se 2ν (diakekrimèna) paidi� π1, π2, . . . , π2ν, an ta paidi� π1, π2, . . . , πν

prèpei na p�roun apì toul�qiston dÔo m la to kajèna.
(b) Na upologÐsete to �jroisma

ν∑
κ=0

(4 + κ)κ · (2 + ν − κ)ν−κ

κ! · (ν − κ)!
.

Jèma 3.
(a) Me pìsouc trìpouc mporoÔme na b�loume ta yhfÐa 1, 2, . . . , 9 se mÐa
gramm  ètsi ¸ste sthn pr¸th jèsh na mhn brÐsketai to yhfÐo 1, sthn
trÐth jèsh na mhn brÐsketai to 3, sthn pèmpth jèsh na mhn brÐsketai to
5 kai sthn èbdomh jèsh na mhn brÐsketai to 7?
(b) 'Estw D(ν, κ) to pl joc twn epanalhptik¸n sunduasm¸n twn 3ν + 1
stoiqeÐwn tou Ω = {1, 2, . . . , 3ν + 1} an� κ, ìpou ta stoiqeÐa 1, 2, . . . , ν
epitrèpetai na emfanÐzontai (mhdèn  ) �rtio arijmì for¸n to kajèna, en¸
ta stoiqeÐa ν+1, ν+2, . . . , 3ν+1 epitrèpetai na emfanÐzontai to polÔ mÐa
for� to kajèna. 'Estw, epÐshc, D′(ν, κ) to pl joc twn epanalhptik¸n
sunduasm¸n twn 2ν+1 stoiqeÐwn tou Ω′ = {1, 2, . . . , 2ν + 1} an� κ, ìpou
k�je stoiqeÐo apì ta ν + 1, ν + 2, . . . , 2ν + 1 epitrèpetai na emfanÐzetai
to polÔ mÐa for� to kajèna en¸ gia ta upìlpoipa stoiqeÐa tou Ω′ den
up�rqei periorismìc. ApodeÐxte ìti D(ν, κ) = D′(ν, κ).
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