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1 Ot Baocikég £vvoleg

Ze dagdopa keipeva yua myv otokelddn Sewpia ouvodev spdavidetat €vag
0p1OP0G TTOU Aéet, pe dradopeg rapaddayeg, repimou ot

&va ovvoo givatl pa oujjloyn ano avtKeiueva 10U eUOLKOU KOOUOU
n mg dtavonong uag.

'Evag t€to10g oplopog 6ev eivat "kadog”, ylati avil va e§nyet ti eivat ouvolo
H€0® ArmAoUoTEP®V EVVOL®V, TO KAvVeEl PE€0® tng ooduvapng (: ouvovuung)
AéEng “ouldoyny”. Emeidr) kabe mpooraBeia va e§nyrjooupie ti eivat cuvolo
Katadnyel oe éva ouvovupo (ouvodo eivatl pia ouddoyr], ouAdoyn eivatl pua
ouvabpolon, KAL), Sexopaocte o0t Hev propoue va opicoupe 1o oUVoAo, 6nA.

TO OoUVOoAo0 cival apxikn évvoia.

Avdaloyn kataotaon €xoupe oty EukAeibela 'ewpetpia, orou dexdpaote Xo-
pig Op1oo TG ap)KEg €vvoleg “onpueio”, "eubeia” kat “"eruredo”.

Kd6e éva aro ta avuxkeipeva evog 0UVOAOU AEYETAl OTOLYXELO TOU OUVOAOU.
ZupBoAidoupe ouvhBwg ta oUvoAa pe Kepaldaia ypdppata KAt ta ototxeia
ToUg pe mikpd. Ta éva otoiyeio  evog ouvodou A Aéue 6t 1o = avijret oto
A kat ypagoupe

x € A.

Av éva avukeipevo z dev givat otoiyeio evog ouvodou A, ypagpoupe
x ¢ A.

Eva ouvodo kaBopilel mAnpwg ta otoixeia tou kat kabopidetal ano auvtd.
Enopévag, av 806ouUv éva ouvolo A kat éva avtkeipevo x, to T 1) eivat fj 6ev
elvat oroixeio tou A. AnA.
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I'ta éva otvodo A Kkat éva avtukeipevo T 10XUel akpiBag pia
. ano tig ox£oelg
) reA § x¢A

Aexopaote 011 UTIAPXEL €va oUvoAo Tou Hev €Xel Kavéva OToiXeio. AUTO 10
ouvolo 1o oupBodidoupe pe { } 1} ) xat 1o Aépe Kevé. T'a to kKevo oUVoAo Kat
yla OTT01081IOTE AVTIKEIPEVO T 10XUEL

(1) z 0

'Eva ouvolAo uropel va rmapactadet :
(1) Me kataypagr 0Aav ToV OTolXel®V TOU avapeoa oe HU0 AyKlotpa, IL.X.

A={-1,1}.

(2) Me meprypadn) plag XapakinplotiKAg 1810tntag mou £€X0UV td ototxeia
10U (KAt v £€X0Uuv poOvov autd), aAl og AyKloTpd, IT.X.

B = { ot mpaypatkoi apiBpoi rou eivat pideg tng egiowong =1 }.

Fpagkd ta ouvola mapilotavoviat pe ta dwaypdappata Venn. ILy. 1o
avatépwm ouvolo A mapiotdvetat pe to Siaypappa

ZxoAwa. (1) H xataypadr] 0A@v 1oV OTOXei®v £vog ouvolou pag Aéet
oapng 1010 €ival 1o ouvodo, adda bev eival duvartr otav ta oroixeia eival
aneipa.

(2) H meprypadn piag 1d10ttag propet va pnv eivar cadrng Kat va pnv
odnyel oto kaBoplopo6 evog ouvorou. I1.x. 10

C = { o1 pideg g e&iowong #> +1 =0 }
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dev eivatr kaBopiopévo ouvodo, ylati av ot piyadikoi priopouv va eivat Auon
tou npoBArpatog, Sa éxoupe C' = {i,—i}, eved av amateitat o1 Avoelg va
etval mpaypatikég, 9a éxoupe C' = (). TV autd
otnv péBodo tng meprypagris £ivar anapaitnto va xabopile-
(**) Tai péoa o€ Moo MPoUndpxov, Yveoto ouvoAo avaintovue ta
otoixeia pe tnv emBuunty 1816tnta
IMa 1o ponyoupevo ouvodo C', Sa émnpere va ypayoupe
C={reC|2*+1=0}
yua o {i,—i}, 1
C={reR|2*+1=0}

yld TO KEVO.

1.1 Opropdg. Aépe 6t 6o ouvoda A kat B eival ioa kat ypagoupe A = B,
av £xouv ta idia otoxeia, dnA. av kabe otoikeio tou A eival kat otoikeio tou
B, xat kaBe otoixeio tou B eivat kat otoixeio tou A. Apa

r€A=x€B
A=B <— rat
r€EB=xcA

Enopévag, yia va 6ei§oupe 6t §vo ouvoda A xat B eivatl ioa, apkei va
deioupe o1 10xVEL 1) 1woduvapia

(2) r€A << x€B.

I1.x. ta ouvoda A kat B mou nieprypagoviat otnv rpornyoupievr) ogdida.

H évvola g 100ttag ouvodav, dev eival 100tnta Kamnolou peyeboug, dev
npounobétel kamnowa pérpnon. a ta ovvoda, A = B onpuaivet 6t A ka1 B
elvat 6Uo ovopata tou i8tou cuvorou.

Ermiong, oniwg @aivetatl arnod 1ov oplopo TV 100V CUVOA®V 1 0gipd e TV
ortoia ypagovtal ta ototxeia evog ouvodou dev €xel kappia onpaoia, apa

{1,2,3} = {2,3,1}.

Axopn, éva otoyeio propel va enmevadapBavetat oty Kataypadr) twv otot-
Xel®V evOg oUVOAOU, X0PI§ auto va aAdddet to ouvodo, SnA.

{1,1,2} = {1,2}.
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1.2 Ipodtaon. H 1w0omta ovvdAwv xet Tig EMOUEVES IOIOTNTEG:
(i) AvaxAdaotikn botnra: INa kade ovvodo A, woyvet A = A .
(i) Zuppetpucn 6iotnia: Av A, B ovvofa, t0te 10xUeL 1 oUuvETAy®yn

A=B = B=A.
(1i1) MetaBauxn i6iotna: Av A, B, C ovvoAa, t0te 10xUeL n oUvERAy®yn
A=BraaB=C = A=C.

1.3 Oplopdg. Aépe Ot éva ocuvoro A eivat umooudvodo £vog cuvolou B, av
KA0Oe otoyeio tou A eival kat otoixeio tou B, 8nA.

(3) ACB < [re A=z € B|.
Av ya ta ouvoda A kat B woxvet A C B xat A # B, Aépe 6u 10 A eivat
YV1io10 UItoouUvoAo Tou B Kat ypagoupe

ACB.

[Tapatnpoupe 6t cuvbuddoviag ToUg OpPloPoUS TV 10V CUVOARDV KAl TOU
UTTOOUVOAOU, TIaipvoupe OTt

4) A=B < [AC Bxa1 B C 4]

1.4 IIpotaon. H oyéon 1ou umoouviAoU EXEL TG EMOUEVES LOIOTNTES :
(i) Avaxiaouxn i6i0tnia: Ia kade ovvoio A, woxvet A C A .
(i) Avtioupuetpucn oiotra: Av A, B ovvofla, t0te 10xUel  ouvenaywyn

ACBxaiBCA = A=B.
(i11) MetaBaukn 16otta: Av A, B, C' ovvoa, t0te 10xUeL 1 oUVETAy®YN
ACBraiBC(C = ACC.

1.5 Oplopog. 'Eotw A éva ouvodo. Ovoudloupe duvapooivodo tou A 1o
ouvolo

P(A) = {X|X C A}.

Ztov Iiponyoupevo oplopo £xoupe napabet tov kavova (**) tng oed. 3, apa
0 P(A) 9a prnopovoe va pnyv eivat éva kaAd optopévo ouvoro. ‘Ot to P(A)
elvat ouvodo eSaopaliletat ano éva agiopa (: afiopa tov Suvauoouvoou).

[apatmpeiote 6T éva otoixeio x kat ta ovvoda {z}, A kat P(A) wavo-
o10UV T1§ 1006uvalieg

reAd — {z}CA <~ {z}eP(A).
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2 To Ilapadoto tou Russel

'Onwg @aivetat anod tov oplopd Tou OUVOAoU, eV UTIAPYXEL TIEPLOPLONOS OTO
Tl propel va mepiExel éva ouvolo. 'Opwg Snpioupyouvial PeEPIKA €UAoya
epwtpata. Mrmopel €éva oUvodo va TePlEXel 0,TIONTOTE; va TEPIEXEL AAAa
OUVOAd; va €ival TOC0 PEYAAO TTOU va TIEPIEXEL "Td TAVIA”; vd TIEPIEXEL TOV
€QUTO TOU;

Ag untob¢ooupie 611 1 AnAvinon ota mponyoupeva eivat “vat” kat ag ovo-
paocoupe €2 10 0UVOAO OA®V TV CUVOA®Y, SnA.

Q= {X : Xouvodo}.

Agou 1o () sivalt ouvodo, da mpénet va avrkel otov eautd tou, dnd. Sa
mpenet €2 € . Ano v dAAn peptd, Kavéva amd ta oUvoAdd He ta oroia
ouvrBwg aoxodoupaote dev £xel auty) v 1d0tta, . R ¢ R, N ¢ N, xAr.
Opoing 10 ouvodo A = {1, g,*}. T'a to A woyxver A ¢ A. I'vopiloupe Aoutov
OTl UTTAPX0UV OUVOAd TI0U OV AVIIKOUV otov £autod toug. Opidoupe topa to
urtoouvolo S tou {2 rou aroteleitatl arnod 6oa cUVoAa 8ev AVAKOUV OTOV £QUTO
toug, dnA. Sétoupe
S={XeQ: X ¢ X},

kat yua o S yveopidoupe su R € S, N e S, A = {1,g9,%} € S, xAn. loxuet
apaye S € S S ¢ S; Zupgeva pe tov kavova (*), 1oxUel akpBog pia ano
autég g duo oxéoelg. 'Opwg:

Av S € S, 16te 10 S givat éva ano ta cuvoda X 1mou €xouv Vv Xapakin-
protukn) 6woma X ¢ X, 8nd. S ¢ S, atono!

Av S ¢ S, tote 10 S eivat éva arno ta ovvoda X mou ev éxouv v xapa-
Kkuplouky B6ta X ¢ X, dapa S € S, maAt atoro.

To rtapabo8o ToU CUVOAOU TTOU KAl AVAKEL KAl eV AVKEL OTOV €QUTO TOU
ogeidetat otov Bertrand Russel. H katdotaon autr) dnpioupyeitat yati

1 ouAdoy () 6AwV TV ouvédwv Sev eival ouvodo

(mpaypat, napatnpeiote 0t otov oplopod tou ) éxoupe mapaBei v (**)),
EVQ epelg Tpoortaboupe va 10 XEPIOTOUHE Oav TETO10, Apa TEPIPEVOUNE vad
kavortotet tnv (*¥).



