Ocpéha Twv Madnpatixody (2008—09)
Apuipiopwa xou vnepaprdpiora oOvola — Aoxnosig

1. Aei&te 6t xdlde dnepo olvoro Exel dnelpo aptdufctpo UTOGUVONO.

2. Aci&te 6T xdle dnepo clvoro A elvar loomAnixd ye xdmow YVHcLo LTOGUVONS
ToUL.

3. Av Ny = NU {0}, dei&te 6w n anewdvion f : Ng x Ng — Ny ye
flmyn)=2"2n+1) -1

elvar 1-1 xou ent, xan oupnepdvate 6t Ng x Ny =, Ny

4. Eivar o R\ Q apriunouo;

5. Mo axohovdiar (t1,t2,...,tn,...) QUOXAY apiu®dy Aéyetar aprduntikr) Tpdodos
av utdpyet d € N ©oTe t41 = t, + d yia x&9e n € N. Aellte 6T 10 oOvoho Ghwv
TV aptdunTxoy Teoddwy eival agrdufoyo.

6. Opiote wa aygipovooruavtn anexévion f @ (0,1) — R n onola vo anewxovilet
Toug ENTOUC OE PNTOUC XYoL TOUS dPENTOUE GE dEENTOUCS.

7. (o) Eotw A éva chvoho and xuxhixolc dloxoug oto eninedo, o onolol avd 800
oev téuvovtan. Ael€te 6t 10 A elvon apriuroo.

(B) Eoww A éva olvoho and xixhoug oto eninedo, ol onolot avd dVo dev téuvovtar.
Eivar 0 A avayxaotxd apriurioo;

(v) Eow A éva obvoho and oytdpla oto eninedo, ta onola avd 500 dev téuvovta.
Etvou to A avayxoaotixd apudunouo;

8. 'Eow A éva olvoro Jetixdv mpayuatix®dy aptdudy. Yrolétovpe 6Tt LTdpyet
M > 0 ye v &g oo yia xdde tenepacuévo utoslvoho B tou A, 1o ddpoloua
Twv oTolyelwy Tou B eivon pxpdtepo and M. Aelgte 6t 1o A elvar aprdurowo.

9. "Evag npaypatinog apndude x Aéyetal adyefpirds av undpyouv m € N xou axéporot
ag, a1y .-, am (PE am # 0) dote

(%) AmZ™ + 1™ 4+ a1z +ag = 0.

AelZte 61 10 5UVOro OAWV TV ahYeBEV aptdudy elvar apriuriowo. [Yrddaén: T
xdde N € N, 1o mAjloc twyv e€ilomoewy tne popehc (x) ue m+ |agl + -+ |am| = N
elval memepacUévo.]

10. 'Eow A, B, C tplo un xevd oOvora. Av X eivar 10 6OVOAO OAOY TV GUVAETH-
cewv f: B — C, Y elvat 10 60volo 6wV twv cuvapthcewy g : A — X xou Z elvon
T0 6UVORO OAWY TV cuvopTHoEwY h: A X B — C, deléte 611 Z =, Y.



11. Eotww A dnewpo cOvoho xau é0tw B aptiuriowo cbvoro. Aellte 61 A =, AUB.
12. Acel&te 6t 10 N éyel dnepa to mARdog Eéva avd BUo dmelpa UTOGUYOAA.

13. (o) Aci&te 6t undpyet owoyévewr {A, : & € R} dnelpwv utocuvorwy tou Q pe
Ty €€AC WLOTHTA: av © # Yy TOTE To Ay N Ay elvon TETERACUEVO.

(B) Aei&te 6t undpyet owoyévela {A, : € R} drelpwv vtocuvérwy tov N pe v
e€hc wiotnTor: av x # y tote 10 A, N A, elvon nenepacuévo.

14. Eow {I, | a € A} owoyévewn Zévwv avd d0o avoxtdy dotnudtwy. Acilte
ot 10 A glvon apriuriowo.

15. Eow f : [a,b] — R yvnolwe ab&ouoa cuvdptnon. Aeite 6t 10 60VOAO TV
x € [a,b] ot onola 1 f elvan acuveyfic elvan apriurolo.



