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Aoknosig - Kepaldaio 2

Opada A’
1. Eow (X1,d1),. .., (Xk,dr) nenepacpévn okoyévela Petpirav Xopwyv. Anodeifte 6t o1 apa-
KAT® oUvapTroelg eival PETPIKEG yivopevo oto X = Hle X;:

Poo (T, y) = max{d;(z(i),y(d)) :i=1,2,...,k}
Kat ) U
pp(E,y) = (Z [di(x(i)ay(i))]p> , 1<p<oo,
orou = = (z(1),...,2(k)), y = (y(1),...,y(k)).

2. Eow (x,) kat (y,) Paoikég akodoubieg oto petpikd xopo (X, p). Aeigte ou n oy = p(Tn, Yn)
eivat Baowkr) akodoubia oto R.

3. Eow (z,) axodoubia oto petpikd xopo (X, p). @zwpovupe v akodouvbia {E,} urnoouvodev
tou X pe
E,={zp:k>2n}, n=12...

Kat v akoAdouBia
t, = sup{d(zx,zn) : k 2 n} €[0,+0], n=1,2,...

Aeigte 611 Ta akoAouba eivatl 1woduvaua:
(@) H (z,) etvar Baowky.
(B) diam(E,) — 0 kaboag n — oo.

(y) tn — 0 xaBog n — oo.

4. Eow (z,) akodoubia oto petpikoé xwpo (X, p) xat éoww x € X. Aei€re ou:
(@) Av 1 (z,,) ouykAivel oto & tote KAOe urtakodoubia (z, ) g (x,) ouykAivel oto .

(B) Av k&6e urntakoAoubia g (x,,) £xet urtakodoubia i oroia cuykAivel oto z, Tote 1) (2, ) OUYKAivel
oto T.

5. 'Eotw (X, p) perpikdg xopog. @smpoupe tov X X X pe ornowadrrnote petpiky) yvopevo d. Aeigte
ounp: (X x X,d) = R pe (z,y) — p(z,y) etvar ouvexrg.

6. 'Eoww (z,) akodoubia oto petpiko xopo (X, p). YrmoBétoupe 6u yia xarmow x € X 10xvel 10
£€1G: yia kdBe ouvexr) ouvdpton f : X — R woyvet f(x,) — f(x). Eivat owotd ou z,, — x;

Opada B’

7. Eow (X,,d,), n =1,2,... akodoubia perpikov xwpev oote d,,(z,y) < 1 yia xabe z,y € X,
n=1,2,.... @swpovpe 10

X = f[an - {x = (z(1),2(2),...,z(n),...): z(n) € Xn}.

AnAabdny, o X armotedeitatl ano oAeg 11§ akoloubieg ot ortoieg ot n-ootr] Y€on £xouv oTolXEio TOU
X,. Opitdoupe d : X x X — R pe

n=1



Aei&te ot 0 (X, d) etvar petpikog XOpog Kat i) d etval PeTpiky) yivopevo.

8. 'Eow (X, dy, )nen axodouBia petpikav xopov kat X = [0, X,,. Opidoupe d : X x X — R pe

n=1

oo

1 dn(wiyn)

A 9) =2 o T d ()
(LL', y) — an 1 + dn('rna yn)

Aei€te ou o (X, d) etvar petpikog xOpog kat 1) d etvatl PeTpiky) yivopevo.
9. Eow 1 < p < oo ratz = (z(k))ken € ¢p. Ta xkabe n € N opifoupe z,, € £, pe
T = (2(1),...,2(n),0,0,...).

Aeige out lim ||z, — z||, = 0. Ioxvet 1o avtiotoixo anotédeopa otov {o;
n—oo

10. 'Eow (z,,) akodoubia oto petpiko xopo (X, p). Aeide éu n (x,) ouykdivet oto z € X av xat
povo av n akodoudia (y,) = (21,2, %2, T, 3, ..., Tpn, T, . ..) OUYKALVEL

11. Eow (z,) akoloubia oto petpiko xopo (X, p). Yrobétoupe éu z, — = € X. Asi€e 6u: ya
Ka0e petddeon (1-1 kat eni ouvaptnon) o : N — N n akodoubia y, = T, (,) ouyrAivel k1 autr oto
T.

12. Eow (X, p) perpikdg xopog kat (z,) akodoubia otov X pe x, # T, yia n # m. ®ttoupe
A={z,:n=1,2,...}.
Aei€te ou: av x, — x € X 10te yua xabe 1-1 ouvdpwmon f : A — Aoyvea f(z,) — .

13. 'Eotw (z,) akoloubia oto petpixo xopo (X, p). Aépe ot n (x,) éxel gpayugun kipavon av

oo

P(Tn; Tny1) < +00.

n=1

Arodeigte ta akoAouba:

(@) Av 1 (x,,) éxe1 @paypévn kKupavon tote eivat Baotkr) (dpa, kat gpaypévn). Ioxuet to avtiotpogo;
(B) Av 11 (x,,) elval Baoikr) tote £xel unakodouBia pe paypévn KUpavor).

(y) H (z,,) £xe1 Baowkty unakodoubia av kat povov av £xetl urtakodoubia pe @paypévry Kupavor).

14. Eow (z,,) akodoubia oto petpikd xwpo (X, p). Asi€te ou ) (z,,) £xet Baokr) uniakodoubia av

Kat poévo av éxet urakodouvbia (zy, ) pe mv domra p(w,, , T, , ) < 2% yia kabe n € N,



