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1. Eoto (X, d) petpindc yodpoc xa éotw A, B utochvoha tou X. Acelgte 6t

() (AN B)° = A° N B°.

(B) Av 1o A xou B eivan un xevé téte d(A, B) = d(A, B)

(6mov d(A, B) = dist (A, B) = inf{d(a,b) : a € A,b € B}).

(v) Av 1o A xou B eivar muxvd otov X, téte 10 A X B givow uxvd otov (X x X, o), énov o
onoladnnoTe ety Yvouevo oto X X X.

2. 'Eotww (X,p), (Y,0) petpwol yodpot xou f : X — Y ouveyhc ouvdptnorn. T xdde y € YV
Yé€Touue

Ay ={r e X: fl@) =y} ="{v}.
Aceite 6T
(1) av 1 f ebvon opolbpopga cuveyhc, téte Y xde v,y € f(X) ue y # v woydel dist (4,, A,) > 0
el
(1) av o (X, p) elvon ThApne xou 0 Y elvan oprdproyog, vidpyel y € Y dote (A,)° # 0.

3. (a) Eow (X, p) ovunayfc petpxde xodpoc xau f : X — X ouveyhic ouvdptnon. Trodétouue
ot undpyer axoroudio () otov X dote p(Xy, f(z,)) — 0. Anodeilte ét undpyer € X dote
flz) ==

(B) Av A, B C R eivon oupmoyn, det€te 6t to obvoho
A+B:={a+b:ac A be B}
elvon oupmayée.
4. Eotw f:(X,p) = (Y,0) cuveyhic cuvdptnoT HETUED HETPLXADY YORWY.
I xdde o amd Tic mopodte TEOTACELS BOOTE TAHEY AndBeEN 1 AvTITapPdOELY Lo
(1) Av K C X elvar ouprayée, tote 10 f(K) C Y elvon oupnayéc.
(73) Av K C X elvou gparypévo, téte 10 f(K) C Y elvon gpaypévo.
(t31) Av K C X eivon gporyuévo xou 1 f elvow ouvdptnon Lipschitz, téte 10 f(K) C Y eivau
(QEAYUEVO.

5. Eoto (X, d) petpinde yodpoc xou (F,) @pdivouso axohoudio xAEIGTOY %ot U XEVEOY UTOGUVOAGY
Tou X. Anodel&te oTu:

(@) Av o X eivor ouprayfc tote () F, # 0.
n=1

(B) Av o X elvou e xou diam (F),) — 0 téte () F, # 0
n=1
(6nou diam (F) := sup{d(zx,y) : z,y € F'}).
6. (o) (i) Eotw (X,d) petpwdc yodpoc xat fr, fygn,g : X — R dote f, = f xw gn — ¢
opoiouoppa. Amodeilte bti av ol f, g elvon gparypéves Tote frgn — fg opoldpoppa.

(13) Beeite axohoudiee (fr), (gn) : R — R ot onolec cuyxhivouv opolbpoppa, ahhd 1 (frngn) dev
ouYxAlvel ouoldpopa.

(B) E&etdote av 1) oelpd SUVOPTHOEWY

Z -
2
— k(1 + ka?)

ouyxAiver opotdpoppa oo [0, 00).

Koih Envtuyia!



