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1. Eow (X, d) petpikdg xopog. Anodeilte ot:

(@) Av G eivatl pn xevo avolktd vroouvodo tou (X, d), zg € G kat (z,) eivat pia akodoubia otov
(X, d) pe x,, — xg, 1€ Unapxet ngy € N térowog wote: yia k4be n > ng woxver z,, € G.

(B) Av G1, G4 sival avoktd kat iukvd urioouvoda tou (X, d) t6te 1o G1 N G gival avolkto kat
b )
UKV urtoouvolo tou (X, d).

(y) Av A, B eival pn xeva unioouvoda tou X kat ot A kat B eivatl mAfpeig ©g PETpikoi undxopot
tou (X, d) téte 10 A U B eival mAnpng petpikog unoxwpog tu (X, d).

(3 pov.)
2. @sepoupe 10 R pe v ouvhOn petpikr). Ta kdbe C' C R oupBorioupe pe C7 1o cUvodo twv

onpeiov ouooompeuong tou C' kat pe 9(C') 1o ovvopo tou C. Efetdote av o1 Mapakdte Mpotdoelg
etvat aAnOeig 1] yeubeig (attiodoynote v Anavinon oag):

(@) Av A C[0,1] kat A’ = [0, 1], tote 0 A eival uniepapi®prioo.

(B) Av 10 A sival anelpo @paypévo urtoouvoro tou R tote to A €xet touddxiotov éva onpeio
OUOOMPEUOTG.

(y) Av A C BCRwwe d(A) CI(B).
(2 pov.)
3. Eow (X, d) petpkog xopog xat (Zy, ), (yn) akodoubisg otov X. EEetdote av 1oxUet kabepia ano
TG Mapakrdat® rpotacelg (dwote anodedn 1 avurapaderypa):
(@ Av n (x,) ouykAivel oe karow g € X kat d(Ty, Yn) — 0 wte n (y,,) ovyxAivet oto xo.
(B) To ouvoro A = {z,, : n € N} eivat xkAewot6 unoovvoro tou (X, d).

(y) Av 11 (x,) etval Baowkn) kat o ovvodo A = {z, : n € N} éxer touddyiotov éva onpueio
OUOOMPEUOTG, TOTe 1) (T, ) CUYKAivel.

(2 pov.)
4. (@) Eow f,g : (X,d) — R ouvexeig ouvaptrjoelg. Amodeifte 6u n ¢ : (X,d) — R? pe

¢(x) = (f(z),g(x)) etvar ouvexng ouvapmon.
(B) Eoww f : R — R @paypévn ouvaptnon. Asi§te ot: av 1o ypdpnua

I(f) = {(x. f(z) : € R} C B

g f eivat kAewoto, 10te 11 f eival ouvexrg.
(2.5 pov.)

5. 'Eote d xat o 1008Uvapeg petpikég oto ouvodro X . Efetdote av ioxvUet kabepia and tig mapakatm
nipotdoelg (dwote anoddeidn 1 avunapadeypa):
(@) O (X,d) etvar mArjpng av kat pévo av o (X, o) eivat mAnpng.

(B) To zy € X eivat onpeio cuocoopeuong tou (X, d) av kat pévo av eivat onueio cucoopsuong
wou (X, 0).

(2.5 pov.)

KaAr Entuyia!



