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Ocpa lo.

‘Eotw (X, d) petpixdc ywpos. Anodeilte ta axdrovio:

(0) Eow D C X. To D eivar muxvd otov X av xou pévo av, v xdde € > 0, woylet
X = UyepB(y,g).

(B) 'Eotw G avoixté unocivoro touv X, z € G xou (z,) oxohoudio otov X pe x,, — x. Tote
untdpyet ng € N dote v xéde n > ng va oyet B(x,, %) C@.

(v) Eotw 6ty xdie z,y € X pe x # y woyler d(x,y) > 1. Téote o pévo cupmoryry unocivora
Tou X elval To TETEQUCUEVQL.

Ocpa 20.
Y10 oUvoro R twv mparypatixwy apriumy Yewpolue tn uetpwt| d pe

d(z,y) =le " —eY|, ywxddez,y € R.

(o) Ael&te 6t petpinr d eivon 16od0voun pe tn cuvhdn ueteixr tou R.

(B) Acei&te 611 0 yetpinde yopoc (R, d) dev eivon mhrene.

(v) Eotww (G),) pa axohouvdia d-avouxtédv xat d-tuxvev utocuvokey tou R. Anodellte ot 1o
cuvoho N, Gy, etvar d-Ttuxvd otov R.

O¢ua 3o.

(o) 'Eotw (X, d) ovunayhc yetpindc yopoc xou f : X — X ouveync ouvdptnon. YTrodétou-
ue ot umdpyel axorovdia (x,) otov X pe v wiotnta d(f(z,),x,) — 0. Amodellte étL 1
ouvdptnon f éyel otadepd onueio, dSnhady| undpyet xo € X pe f(xg) = wo.

(B) Anodei&te 6t xde ouvdptnon f : N — Q eivan opotbuoppa cuveyhc. EZetdote av eivor
xat’ avéyxrn Lipschitz cuveyrc.

() Anodei&te dtL dev undpyet cuveyhc, 1 - 1 ouvdptnon g : Q — N.

Ocpa 4o.

(0) Eotw f: R =R OHOLOOPYU GUVEY TG OLVEETNOT. ATodellTe 6TL 1 axohoudia GUVIETACEWY
(fa) ve fo(z) = f(z + 1), z € R, n € N ouyxhiver opotbuopga oty f.
(B) Atveton 1 axohouvdia cuvaptioewy g, : [0,1] = R e

go(z) =2"(1—x), z€[0,1], neN.
Anodei&te 6t 1) axohoudia (g,) cuyxhivel opolduopa oe UL cUVEETNOT ¢ o Bpelte TV g.

Kan) emruyial



