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Ocua lo.
Eéetdote av xademd and T mopaxdte TEoTdoelS eivon 6woTH. AV auTd Loy Uel anodellTe TO,
OLUPOPETIXY DWOTE AVTLTORADELY L.
(1) Xe omoovdrnote petpxd yweo (X, d) xdde un xevd avorytd clvolo €yel onueio cuo-
OWEEUOTG.

(2) Av w0 D, G elvor muxvd utocivoha evbe petpxol ywpeou (X, d) xou to G elvor emmAéov
avoly to, ToTe N Tour| Toug D N G elvon muxvéd urtocivoro tou X.

(3) Ltov R pe ) ouvhdn petpixs, av B C R ye B’ =0, t6te (R\ B)" # 0.

Ocpa 20.
‘Eotw (X, p) yetpixdc yweog xoaw A, B un xevd gporyuéva utocivoha tou X.
(o) Aei&te ot

(i) Av AN B # 0, t6te diam(A U B) < diam(A) + diam(B).

(i) Av AN B =), tote:

diam(A U B) < diam(A) + diam(B) + dist(A, B),
6nov dist(A, B) = inf{p(a,b) : a € A,b € B}.
(B) T xodewd and e nepintwoetc (i), (i) tou (o) Beelte napoudelypata utocuvérwy tou R
yioo Toe omolor Loy Vel YvAoLa avicOTNTA ot TopadelyoTa Yo Tar ontofar Loy el LlooTN T
Ocpa 3o.
Y10 olvoho X = (0, 400) Yewpolue tn ouvAdn pete d(z,y) = |x — y| xou T uetpixr p Ue
1 1
plx,y) = ’; - E‘

(o) Aei&te ot

(i) M oxohoudio (z,,) oto (0,400) ovyxhiver oto x € (0,400) pe ™) petexh d ov xou
UOVo av 1 (2,) CUYXAIVEL OTO & YE TN PETEXT p.

(ii) Eva vnocivoho G tou X = (0, +00) eivar avoryté otov (X, d) av xou pévo av 1o G
ebvar avolyto otov (X, p).
(B) Beeite wior axohovdia (z,) 1 omola eivar Cauchy otov (X, d) odd dev elvon Cauchy otov
(X p)-
O¢ua 4o.
‘Eotw (X, d) yetpindc ywpeoc.
(0) AvA,BC X pye AUB = X, deite 61 A°UB = X.
(B) Av to F' elvan xheiotéd umoolvoho tou X xou xg ¢ F, dellte 6t undpyouv U, V' avouytd
vrooUvoho tou X pe 29 € U, F CV xaa UNV = 0.

Kan) emruyial



