
ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ  Ι 

Εξεηάζειρ Φεβποςαπίος 2009- Ομάδα Α 

 

Θέμα 1. α) Αο ζεσξήζνπκε έλα ζύλνιν 21 αηόκσλ {α0,α1,…,α20} ησλ νπνίσλ θαηαγξάθνπκε ηα 

γελέζιηα. Να ππνινγηζζεί ε πηζαλόηεηα ην άηνκν α0 λα έρεη γελέζιηα ηελ ίδηα εκέξα κε i) 

ηνπιάρηζηνλ έλα, ii) ηνπιάρηζηνλ δύν θαη iii) αθξηβώο ηξία από ηα ππόινηπα 20 άηνκα 

{α1,…,α20}. 

β) Έζησ όηη 10 αξηζκνί εμάγνληαη ηπραία, ρσξίο επαλάζεζε, από κία θιεξσηίδα πνπ πεξηέρεη 

ηνπο αξηζκνύο {1,2,…,49}. Οη εμαγόκελνη αξηζκνί επαλαηνπνζεηνύληαη ζηελ θιεξσηίδα θαη 

αθνινύζσο 6 αξηζκνί εμάγνληαη ηπραία, ρσξίο επαλάζεζε. Να ππνινγηζζνύλ νη πηζαλόηεηεο 

εμαγσγήο ζηε δεύηεξε θιήξσζε i) αθξηβώο 5 θαη ii) ηνπιάρηζηνλ 5 από ηνπο αξηζκνύο πνπ 

εμάγνληαη ζηελ πξώηε θιήξσζε. 

 

Θέμα 2. Αο ζεσξήζνπκε έλα πνκπό ν νπνίνο εθπέκπεη ηα ζήκαηα 0 θαη 1 ζε αλαινγία 2 πξνο 3. 

Έλαο δέθηεο ησλ ζεκάησλ απηώλ ιακβάλεη ιαλζαζκέλν ζήκα ζε πνζνζηό 2/100. α) Σε κία 

εθπνκπή δύν δηαδνρηθώλ ζεκάησλ, λα ππνινγηζζνύλ i) ε πηζαλόηεηα ν δέθηεο λα πάξεη ηα 

ζήκαηα (0,0) θαη ii) ε δεζκεπκέλε πηζαλόηεηα ν πνκπόο λα έρεη ζηείιεη ηα ζήκαηα (0,0) 

δεδνκέλνπ όηη ν δέθηεο πήξε ηα ζήκαηα (0,0). 

β) Σε κία εθπνκπή 10 δηαδνρηθώλ ζεκάησλ έζησ Χ ν αξηζκόο ησλ ζεκάησλ 0 πνπ εθπέκπνληαη. 

Να ππνινγηζζνύλ i) ε ζπλάξηεζε πηζαλόηεηαο f(x)=P(X=x), x=0,1,…,10 (παξαζέηνληαο ηελ 

ηθαλνπνίεζε ησλ ζρεηηθώλ πξνϋπνζέζεσλ) θαη ii) ε κέζε ηηκή E(X) (ππνινγίδνληαο ην ζρεηηθό 

άζξνηζκα). 

 

Θέμα 3. Ο ρξόλνο δσήο Χ ελόο ειεθηξνληθνύ εμαξηήκαηνο είλαη ζπλερήο ηπραία κεηαβιεηε κε 

ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο 
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όπνπ c > 0. 

α) Να ππνινγηζζεί ε ηηκή ηνπ c. 

β) Να βξεζεί ε ζπλάξηεζε θαηαλνκήο ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο Χ. 

γ) Να βξεζεί ε ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο Υ =  323 X . 

δ) Να ππνινγηζζνύλ ε κέζε ηηκή θαη ε δηαζπνξά ηεο Υ. 

 

Θέμα 4. a) Έζησ δηδηάζηαηε ζπλερήο ηπραία κεηαβιεηή (Χ,Υ) κε ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο: 
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Να βξεζνύλ: i) ε πεξηζώξηα ζπλάξηεζε ππθλόηεηαο fX(x) ηεο Χ θαη ii) ε δεζκεπκέλε ζπλάξηεζε 

ππθλόηεηαο fΥ|Χ(y|x) ηεο Υ δεδνκέλεο ηεο Χ=x. 

β) Να βξεζεί ε ξνπνγελλήηξηα ηεο Δθζεηηθήο θαηαλνκήο κε παξάκεηξν θ>0 (όπνπ απηή 

ππάξρεη). 

γ) Γύν παίθηεο Α θαη Β παίδνπλ ην εμήο παηρλίδη: ξίρλνπλ δηαδνρηθά έλα δάξη θαη αλ ε έλδεημε 

είλαη 1,3 ή 5 ηόηε ν παίθηεο Α δίλεη ζηνλ παίθηε Β πνζό 1,2 ή 3 επξώ, αληίζηνηρα. Αλ ε έλδεημε 

είλαη 2, 4 ή 6, ηόηε ν Β δίλεη ζηνλ Α πνζό 3,2 ή 1 επξώ, αληίζηνηρα. Να ππνινγηζζεί 

πξνζεγγηζηηθά ε πηζαλόηεηα ζε 80 ξίςεηο ν παίθηεο Α λα θεξδίζεη ζπλνιηθά ηνπιάρηζηνλ 20 

επξώ (δίλνληαη: Φ(1.035)=0.84966, Φ(1.553) = 0.93943, Φ(1.673) =0.95254, Φ(2.151) 

=0.98422). 

 

Απανηήζηε ζε 3 από ηα 4 θέμαηα. Διάπκεια εξέηαζηρ 2 ½ ώπερ. 



 1 

Καλή Επιηςσία. 


