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1. ΄Ασκηση 3.12 από τις σημειώσεις.

2. ΄Εστω (Xn)1≤k≤n ανεξάρτητες και ισόνομες τυχαίες μεταβλητές με E|X1| < ∞. Θέτουμε
G := σ(X1 +X2 + · · ·+Xn). Να δειχθεί ότι

(α) E(Xi | G) = E(X1 | G) για κάθε i = 1, 2, . . . , n

(β)

E(X1 | G) =
X1 +X2 + · · ·+Xn

n
.

3. ΄Εστω X τυχαία μεταβλητή με κατανομή την εκθετική με παράμετρο 1. Για t > 0 θέτουμε
Y = X ∧ t, Z = X ∨ t. Να βρεθούν οι E(X |Y ),E(X |Z).

4. ΄Εστω (Xn)n≥1 ακολουθία ανεξάρτητων τυχαίων μεταβλητών, καθεμία με κατανομή εκθετική

με παράμετρο 1. Για κάθε n ≥ 1, θέτουμε

Mn := max

{
X1,

X1 +X2

2
,
X1 +X2 +X3

3
, . . . ,

X1 + · · ·+Xn

n

}
.

Να δειχθεί ότι

E(Mn) =
1

12
+

1

22
+

1

32
+ · · ·+ 1

n2
.


