
Ασκήσεις Ι

1. 'Εστω pXnq1¤k¤n ανεξάρτητες και ισόνομες τυχαίες μεταβλητές με E|X1|   8. Θέτουμε G :� σpX1 �

X2 � � � � � Xnq. Να δειχθεί ότι

(α) EpXi |Gq � EpX1 |Gq για κάθε i � 1, 2, . . . , n. [Ισότητα με πιθανότητα 1, όχι απλώς ισονομία.]

(β)

EpX1 |Gq �
X1 � X2 � � � � � Xn

n
.

2. Με συμβολισμό όπως στην προηγούμενη άσκηση, έστω Fn :� σptS i : i ¥ nuq για κάθε n P N�. Να

δειχθεί ότι για κάθε φυσικό n ¥ 2 ισχύει
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3. 'Εστω pXnqnPN submartingale. Να δειχθεί ότι τα εξής είναι ισοδύναμα.

(α) supnPN EpX�n q   8,

(β) supnPN E|Xn|   8,

(γ) limnÑ8 E|Xn|   8,

(δ) limnÑ8 EpX�n q υπάρχει και είναι πεπερασμένο,
(ε) limnÑ8 E|Xn| υπάρχει και είναι πεπερασμένο.

4. 'Ασκηση 5.12 από τις σημειώσεις.


