
Stoqastikèc Mèjodoi sthn Epiqeirhsiak  'Ereuna I
Full�dio Ask sewn 4 - Akadhmaðkì ètoc 2011�2012

Upèrjesh kai di�spash diadikasi¸n Poisson

(1) 'Estw {N(t) : t ≥ 0} mia diadikasÐa Poisson me rujmì λ. K�je gegonìc thc {N(t)}
katagr�fetai wc tupou 1 me pijanìthta 1/3 kai wc tÔpou 2 me pijanìthta 2/3, anex�rthta
apì ta upìloipa gegonìta. 'Estw {N1(t)} h aparijm tria diadikasÐa twn gegonìtwn
tÔpou 1 kai {N2(t)} h aparijm tria diadikasÐa twn gegonìtwn tÔpou 2. Na upologisteÐ
h pijanìthta

P (N1(3) = 5, N(3) = 11|N2(1) = 4).

(2) 'Estw {N1(t) : t ≥ 0} kai {N2(t) : t ≥ 0} duo anex�rthtec diadikasÐec Poisson me rujmoÔc
3 kai 2 antÐstoiqa kai {N(t) : t ≥ 0} h upèrjes  touc. Na upologisteÐ h desmeumènh
mèsh tim 

E[N1(t)|N(t) = 10].

(3) 'Estw {N(t) : t ≥ 0} mia diadikasÐa Poisson me rujmì λ. K�je gegonìc thc {N(t)}
katagr�fetai wc tupou 1 me pijanìthta p kai wc tÔpou 2 me pijanìthta 1−p, anex�rthta
apì ta upìloipa gegonìta. 'Estw {N1(t)} h aparijm tria diadikasÐa twn gegonìtwn
tÔpou 1 kai {N2(t)} h aparijm tria diadikasÐa twn gegonìtwn tÔpou 2. 'Estw, epÐshc, T1
kai T2 oi qrìnoi pr¸twn gegonìtwn stic {N1(t)} kai {N2(t)} antÐstoiqa. Na upologisteÐ
h apì koinoÔ sun�rthsh katanom c twn T1, T2, dhlad  h sun�rthsh

FT1,T2(t1, t2) = P (T1 ≤ t1, T2 ≤ t2).

(4) 'Ena sÔsthma upìkeitai se k diaforetik� eÐdh hlektrik¸n diataraq¸n (shocks). Oi h-
lektrikèc diataraqèc twn diafìrwn tÔpwn sumbaÐnoun anex�rthta kai m�lista oi hle-
ktrikèc diataraqèc tÔpou i sumbaÐnoun sumfwna me mia Poisson diadikasÐa me rujmì λi,
i = 1, 2, . . . , k. Mia hlektrik  diataraq  tÔpou i prokaleÐ bl�bh sto sÔsthma me pi-
janìthta pi, anex�rthta apì otid pote �llo. 'Estw T o qrìnoc zw c tou sust matoc
(dhlad  o qrìnoc mèqri na p�jei bl�bh apì k�poia hlektrik  diataraq ) kai S to eÐdoc
thc hlektrik c diataraq c pou prok�lese th bl�bh. Na upologisteÐ h pijanìthta

P (T > t, S = i).

(5) 'Estw {N(t) : t ≥ 0} mia diadikasÐa Poisson me rujmì λ. K�je gegonìc thc {N(t)}
katagr�fetai me pijanìthta 1/3 anex�rthta apì ta upìloipa gegonìta sth diadikasÐa
{N1(t)}. Apì thn �llh meri� jewroÔme th diadikasÐa {N2(t)} pou katagr�fei mìno ta
k-ost� gegonìta thc {N(t)}, ìpou to k eÐnai pollapl�sio tou 3, dhlad  to 3o, to 6o,
to 9o klp. gegonìc. Epomènwc kai h {N2(t)} katagr�fei me pijanìthta 1/3 all� ìqi
anex�rthta apì ta upìloipa gegonìta.
(aþ) EÐnai h {N2(t)} diadikasÐa Poisson?
(bþ) Na upologisteÐ h pijanìthta P (N1(t) = 3|N2(t) = 1).


