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Jèma 1o: JewroÔme duo anex�rthtec stoqastikèc diadikasÐec Poisson, {N1(t)} kai {N2(t)}
me rujmoÔc λ1 kai λ2 antÐstoiqa. 'Estw epÐshc {N(t)} h upèrjes  touc. SumbolÐzoume, tèloc, me
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twn gegonìtwn thc {N2(t)} kai me S1, S2, S3, . . . touc qrìnouc twn gegonìtwn thc {N(t)}. 'Estw
t > 0. Na upologistoÔn ta parak�tw:
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Jèma 2o: Epib�tec fj�noun sthn platfìrma enìc stajmoÔ tou metrì sÔmfwna me mia stoqa-
stik  diadikasÐa Poisson me rujmì λ. Oi surmoÐ tou metrì fj�noun sumfwna me mia stoqastik 
diadikasÐa Poisson me rujmì µ, pou eÐnai anex�rthth apì th stoqastik  diadikasÐa afÐxewn twn
epibat¸n. Th qronik  stigm  0 o stajmìc eÐnai �deioc. Epiplèon, o stajmìc adei�zei k�je
for� pou fj�nei ènac surmìc afoÔ ìloi oi pel�tec pou brÐskontai parìntec sthn platfìrma
epibib�zontai akariaÐa sto surmì kai o surmìc anaqwreÐ �mesa. Na upologistoÔn

(1) To mèso pl joc epibat¸n pou epibib�zontai se k�je epÐskeyh surmoÔ (sunart sei tou λ
kai tou µ).

(2) Thn pijanìthta na mhn epibibasteÐ kanènac epib�thc se èna surmì (sunart sei tou λ kai
tou µ).

(3) To mèso pl joc pelat¸n pou èqoun anaqwr sei apì to stajmì mèqri th stigm  t (su-
nart sei tou λ, tou µ kai tou t).

Jèma 3o: 'EstwX1, X2, X3, . . . anex�rthtec kai isìnomec mh-arnhtikèc tuqaÐec metablhtèc me
suneq  katanom  G(x) kai E[Xk

1 ] = µk <∞, k ≥ 1. 'Estw Sn =
∑n

i=1Xi, n = 1, 2, . . . (S0 = 0)
h antÐstoiqh ananewtik  akoloujÐa kai N(t) = sup{n ≥ 0 : Sn ≤ t}, t ≥ 0 h ananewtik 
diadikasÐa.

(1) 'Estw A(t) = t− SN(t) o parelj¸n   anadromikìc qrìnoc ananèwshc (hlikÐa thc anane-
wtik c diadikasÐac) th stigm  t. Na brejeÐ to ìrio
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(to ìrio na dojeÐ wc èkfrash k�poiwn rop¸n apì tic µ1, µ2, . . .).
(2) Diatup¸ste mia ananewtik  exÐswsh gia thnH(t) = E[C(t)3], ìpou C(t) = SN(t)+1−SN(t)

eÐnai o t-exart¸menoc qrìnoc (dhlad  C(t) eÐnai o endi�mesoc qrìnoc ananèwshc pou
perièqei th stigm  t   isodÔnama o qrìnoc apì to prohgoÔmeno gegonìc èwc to epìmeno
gegonìc th stigm  t). BreÐte to limt→∞E[C(t)3] (to ìrio na dojeÐ wc èkfrash k�poiwn
rop¸n apì tic µ1, µ2, . . .).

H di�rkeia thc exètashc eÐnai 2 ¸rec kai 30 lept�. Kal  epituqÐa!


