MAGHMA 14, AYZEIZ AZKHZEQN
1. Mmopouv ot 1petg eubeieg OTOV OPLOPO TOU TPLYOVOU VA GUVIPEXOUV

Arnavmon. 'Eoww A, B, C o1 KOpudEg TOU Tpydvou. Autd sivatl tpia pn ouyypappika
onueia. 'Eote 0t o1 Agupég ouvipexouv, dnA. urtapxelt D € P pe

DeAVB, DeBvVC DeCVA.

Ot AV B kat BV C, ¢xouv éva kowvo onpeio, 1o B. Av D # B, tote otAV Bkat BV C
€xouv 6U0 dlapopetikA Kowvd onueia, dpa ouprirttouv. Omnote

AVB=CVB

Kat ta A, B, C eivat ouyypappikd, atono. Apa D = B. Tote, B=D € AV C, onote
A, B, C eival ouyypappikd, Atoro.

2. 'Eoww (P, L, €) 10 mpoBoAiko erminedo twv 7 onueiov, A€ P, Le L.
(1) Av A ¢ 2, va urtodoyioete tv opada H(A, ?).

(2) Av A € 2, va urtodoyioete v opdda E(A, ?).

(3) Na e&etaoete av o (P, L, €) eivar eninedo Desargues.

Amnavinon. @swpoupie 10 IIPoBoAIKO emirnedo v 7 onpeiov pe

Y ={A,B,C,D,E,F, G},
L = {ABC, ADE, AFG, BDG, CDF, CEG, BEF}

OTI®G OTO OXNaA NG emoOpevng oeAidag.

(1) Ag uttoBécoupe ot £ = CEG, kat {nteitat ) opada H(A, ?). 'Eow (¢, y) €
H(A, ?). To xévipo A kat ta onueia C, E kat G tou a§ova eivat otaBepd. Avalnroupe
TG €1kOveG TV B, E kat F. Enetdn) 10 Kévipo A, 10 B kat 1o ¢(B) eival ouyypappika,
raipvoupe ¢(B) € AV B = ABC, apa ¢(B) = A1) ¢(B) = B} ¢(B) = C. H nipotn Kat
N TPitn 10otnTa amnoxkAegiovtat, apa @(B) = B. Omodte n (¢, @) opidetal mANpwg amo
NV IIPOCd10p10TIKY TeTpdda (A, 2, B, B), 6nA. (@, w) = (idp, id,) rat

H(A. #) = {(idp. id)}.



(2) Eoww topa 611 £ = ABC. Tia omnowadnrote (¢, ) € E(A, ?), ta onueia A, B
rat C pévouv otaBepa. Eviiagpépouv ot ekoveg tov D, E, F xkat G. Enetdr) n ewkdva
¢(D) eivat mave otnv eubeia A V D = ADE kat 6ev eivat 1o kévtpo A, sivatr ¢(D) = D
f ¢(D) = E. Av ¢(D) = D, 16t 1 (@, @) opiletal mANp»wg amo TtV mPood10p10TIKY)
tetpdda (A, L, D, D), énA. (¢, p) = (idp, idy). Av ¢(D) # D, tote (¢, y) # (idp, id,) Kat
yla kaBe dAdo onpeio X amo ta E, F kat G nipénet eniong va eivat ¢(X) # X. Ao,
av yla éva ano auvta eivat ¢(X) = X, 1ote 1 (A, 2, X, X) eivat poodioplotiky) tetpada
s (@, w), apa (@, w) = (idp, idy), atorto. Emnopéveg, AapBavoviag urowtv ott A, X
Kat ¢(X) eivatl ouyypappikd, maipvoupe:

pA)=A, @B =B, @O=C

1
. (D) = E, @(E) = D, o(F) = G, ¢(G) = F.

‘Apa
E(A. &) = {(idp. idy). (9. @)},
OTI0U 1] HeUTeEP OUYYPAPPIKOTTA ITpoodilopidetat amod g ootnteg (1).

A&ile1 va nmapatnpricoupe ot yia v SeUtepn ouyypappikotnta oxvet (¢, )™ ! =
(@. w). N, wobduvana, (@. y) o (¢, y) = (idp, idy).

(3) To mpoBoAkoS eminedo TV 7 onpeinv eivat eminedo Desargues, av yla Ka-
9¢ mpoobiopiotikn tetpada (A, L, X, X'), pe A ¢ £, unidpxetl n avtiototxn opoAoyia.
Bewpouvpe 10 onueio A kat tqv £ = CEG. Tote X € {B,D,E} xat X' € AV X
pe X' # A,C,E, G. Apa ot ipoobloplotikeg terpadeg mou dnuioupyouviat givat ot
(A,?2,B,B), (A,?,D,D) xat (A, 2, F, F), kat yla 0Aeg UTIAPXEL 1] AVIIOTOLX1 opoAoyia
(idp, idy).



3. 'Eow (P, L, €) éva nipoBoAiko emninedo Desargues. Na e§etdoete av 1o 6uiko
Tou eivat emtinedo Desargues.

Anavinon. 'Eow P = (P,L,7) éva mpoBodiko erminedo Desargues kat P* =
(P, L7, I") 1o 6uiko tou. IMapatnpoupe o6t av I = €, 16te 7* = 5. Xpnotornotovpe
yla euxkoAia ta deutepa oupBoda. Emiong nmapatnpoupe ot

PeP o Pel’

el & LeP

kat Sa ypnowpornolovpe ta ida oupBoda: kepaldaia ypappata yia ta onpeia tou P
KAl yua ug eubeieg tou L* = P, pikpd ypdppata yua tg ubeieg tou L kat ta onpeia
tou P* = L. Tédog apatnpoupe ot

(@.¥) € Aut(P) & (y. @) € Aul(P")

Kal 191a1tépwg,

(p.p) LAY & (y.9) e L(LA),
orou LL(A, ?) ot ouyypappikotieg pe kévipo A kat afova £ tou P xat L*(2, A) ot
OUYYPAPHIKOTNTEG PE KEVTPO £ kat afova A tou P*.

Avon 1: Afye6pucr). 'Eote pia nipoodlopiotiky tetpada (L, A, ke, k') tou P, pe
PBPA AMA LeP =L Ac L =Puel A kkeP =L pe k' #2,
I, i 32 0 ka2, k, k' ouyypappika oto P (6nA. 2, k, k' ouvipéxouoeg oto P). Ipémet
vo untdpyxet n avtiotoixn opodoyia (y, @) tou P*. And. mpénet vdo undpyetl opodoyia
(@, w) ou P, pe ré€vipo A kat aova ¢, rou otéAvetl v eubeia k oty k'.

k/

P/




Eotw S=kAK =kAl=K ANl Becwpoupe éva P € Ik, P # S. Tote P # A, dpa
urnapyet n eubeia AV P # kK'. @étoupe P = (AV P) A k'. Tote PP +# A, P,P' ¢ !
Kat A, P, P’ ouyypappikd, apa (A, £, P, P') eivat mpoodioplotiky) tetpada (oto P) piag
opoAoyiag (¢, ) ou urapyet, apou 1o P eivar r.e. Desargues. Emopévag (y, ¢) €
H*(2, A). Acixvoupe ot ) (y, @) eivat n {nrovupevn, dnA. w(k) = k'. Ilpaypary,

W) = w(PVS)=p(P)Ve(S) =P VvS=k.

Avon 2: Tewuetpikr). Apkel va napatnprjooupe Ot 1] €vvold ToU IPy®Vou eivat
autoduikn, SnA. to §uiko evog Tprywvo tou P eivat 1piyevo tou P kat ot 1] cuvOnK
(D) eivat emtiong autoduikr), 6nA. (D) = (D). Apa, ¢ote &Uo Tpiyeva tou P*. Tote

elvat tpiyova 1ou P mpoontikd ©g Ipog KEVIPO &

, , , , (D)
elvat tpiyova tou P nmpoorntikd g rpog dafova &

elvat tpiyova 10U P mpoontikd oG 1pog KEVIPo &

elvat tpiyeva tou P npoortuikd g ripog agova



