MAGHMA 15

Zto mponyoupevo pabnpa eidape ot oe €va npoBoAiko ertinedo Desargues yla
KABe mpoodloplotiky) tetpdda (4,2, X, X') pe A ¢ 2, unidpyel n avtiotoixn opoAoyia.
Ex¢ppdadoupe autn v Katdotaon Agyoviag ot “oe €va eninedo Desargues umnapxovv
0Ale¢ ot opofoyieg”. ®a Heioupe tHPA OTL 0 AUTA ta erineda Umdpxyovv Kat OAeg ot
EMAPOELS .

OEQPHMA. Eocww (P, L, €) éva eninedo Desargues. Tote yia kdde mpoodloplotikn
tetpada (A, L, X, X') ue A € L, undpyer n avtiotoyn énapon.

Amnobeiln. YnevOupidoupe 0t oto npoBoAko erirnedo twv 7 onpeiov uriapXouv 0Aeg
ot entdpoetg (Mabnpa 14, ‘Aoknon 2(2)). Zuv anddeiln nmou akodoubel ewpoupe
o1l ot eubeieg £xouv touddyiotov 4 onpeia. 'Eotw (4,2, X, X’') pa npoodioplotiky)
1etpada pe A € L. Oswpoupe éva onueio Y € P, pe X ¢ Lrar Y ¢ AV X. Me v
BorBe1a tou {evyoug (X, X') prnopoupe va Bpoupe ypadpika to onpeio Y’ mou 9a rjrav
€KOva 10U Y, av umnpye pua Enapon (¢, ) rmou avuotoixel otnv 6edopévn terpada.
AnA.:

(1) Pépoupe v AVY. To Y’ aviketotnv AVY, agpou A, Y, Y’ elvatl cuyypappika.

(2) Pépoupe v X V' Y kat tépvoupe pe mv £ oto Z. To Y’ Bpioketal mave otnv
X'VZ,apou X VY, X' VY xat? ouvipéyxouv.




‘Apa, 6riwg e§aAlou yvepiloupe,
Y=(AVY)AX'VZ)=(AVY)AX' V(X VY)AD).

Katoruv 9¢toupe H = (X' V Y) A 2, Sewpoupe v eubeia H V Y’ kat ta onueia
Yi=(HVY)AXVY)katP=(HVY)AAVX).

[Mapatnpoupe twpa ot (X, £, X', P) eivatl mpoodloplotikn terpdda piag opoloyiag
(¢, w1) € H(X, ?), mou urapyet, apou 1o eminedo eivart Desargues. T'a auvt) v
opoloyia toxuet

»1(X) =X,

adou 10 X eivatl KEVIPO, eV 1] YE@HETPIKT] KATAOKEUT] TRV EIKOVOV pag &ivel

¢1(Y) = Y.

Erniong mapatnpoupe ot (P, 2, X, X’) eivat mpoodioplotikn tetpdda pidg opoAoyi-
ag (@9, Wo) € H(P, ?), mou umdpyet, yia tov 1610 Aoyo.



Ia v 6evtepn opoAoyia mapatnpoupe ot
P(X) = X’

OTI®G TTPOKUITIEL Ao TV rpoodilopilotikny tetpada (P, 2, X, X'), eve kataokeualoviag
YEDUETPIKA TNV €1KOVA ToU Y; Pplokoupe

P(Y1) =Y.

®¢toupe
(@, w) = (@2, Y2) o (@1, Y1).

H avetépe ouvbeon eival cuyypappikotnta, oav ouvbeon t€towwv. Emiong n £ eivat
agovag tng ouvBeong, agpou eivatl agovag kat g (¢, Y1) Katr g (@, Ws). Yrodoyi-
{ovtag T1g e1koveg TV X, Y péon g ouvbeong maipvoupe

P2(@1(X)) = @o(X) = X',
P2(91(Y)) = @o(Y7) = Y.

Ene1dn n ouvBeon £xel adova, £xel Kat Kevipo, ot O. Tote ta onueia O, X, X’ eivat
ouyypappikda. Opoing ta O, Y, Y’ eivat ouyypappika. Apa

O=XVX)AN(YVY)=A
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KataAnyoupe ot nj ouvBeon (¢, @) eival ouyypappikotnta pe Kevipo A, afova £ (apa
elvat érapon), kat otédvel 1o X oto X', 6SnA. eivat n povadikr) £rmaporn) 1mou avilototXel
otnv npoodloplotikn tetpdda (A, 2, X, X'). O

IIPOTAXZH 1. 'Eotww (P, L, €) ¢va eminebo Desargues, mou ot eUdeleS TOU EXOUV TOUAA-
xowov 4 onueia. 'Eotw A € P rarl € L ue A € 0. Tote kade émapon (¢, w) € E(A, )
glvar ouvdeon 6vo opofoywv ue tov 6o afova ?.

Amnodeiln. 'Eote pla mpoodloplotikr) tetpdda (A, 2, X, X') pe A ¢ L. @ewpouype €va
onueio Y e Pue Y ¢ L rxar Y ¢ AV X kat ipoodiopidoupe ta onpeia H, Y', Z, Y;
Kat P 6niwg otnv mponyoupevr arodeidn. Ot ipoodloplotikeg tetpddeg (X, 2, X', P)
kat (P, £, X, X') avtiotoixouv oe 0110A0YieG, TRV OrMoi®V 1 OUVOECT) CUNIUITIEL PE TNV

(o, w). O

Yug nponyoupeveg arodeielg ouvBéoape §Uo opodoyieg pe tov 1610 agova £ kat
kataAnape oe pia énaporn pe tov 6o agova. Apaye priopoupe va ouvbiécoupe
duo endpoeig pe afova ? kat va napoupe opoloyia; H amdvinon eival oyt ITwo
ouykekpipapéva, £ote E(?) 1o ouvoldo twv endpoenv pe afova L. Ioyvet n) emopevn

IIPOTAZH 2. 'Eocww (P, L,€) éva emninebo Desargues kar ! € L. To ovvoio E(?)
glval KA0T0 ©¢ TPOG TNV OUVOEON OUYYPaAUUIKOTNTOV. Idiaitepwg, slvar abeiavn
urnoouada g Aut(P).

H anodedn nmapaleinetat.

AXKHZH. (a) I'arti 1o emtinedo 1ov 7 onueiov napaiesinetat oty [Ipotaon 1;
(B) Na eAéyiete av n IIpdtaon 2 1oxUet oto ertinedo v 7 onueiov.



