MAGHMA 22

Zta mpornyoupeva eibape ot €xoviag €va npoBoAikod eminmedo Desargues P =
(P, L, €) opidoupe éva dlapetiko daxktudo R = (R, +, -).

Avtiotpoga, ag dewpricoupe éva Stapetikd Saktudio R. 'Onwg KAvape yia 1o
Py(R), yia k46 (x, y, z) € R®\ {0}, Sétoupe

[x.y.z] = {r(x.y.2) | r € R,}
Kat yla kdle (a, b, c) € R®\ {0},
<a,b,c>={(xy x) € R\ {0} | xa+ yb+ zc = 0}.
Eniong 9¢toupe
[xy zle<abc>© (x,y,z)e<a,b,c>.
[Mapatnpoupe ot
[xyzl=[x,y.Z] & AreR,. : r(xy,z) =y, 2),
EV® TIPETIEL
<abc>=<d,b,¢ > AreR, : (a.b,o)r=(a.,b,kc),

WOTE 1] OXEO0T TG OUPITIOONG va £ival KaAd oplopévr), A0Ym NG PN-Petabetikotntag
10U noAAaAaoctacpou. ZupBoAidoupe

Pr ={[x.y.z] | (x.y.z) € R*\ {O}}.
Lr={<abc> |(ab,c)eR®\{0}.

®¢toupe
P2(R) = (Pr. L. €).

OEQPHMA 1. [a kade diapetxo daxtuidio R, 1o Py(R) givat mpoBoAkd eminedo
Desargues.

Agou 1o P3(R) eivar eninedo Desargues, priopoupe va Sewprjooupe pia eubeia
10U, va G adPalp€COUPE €va ONHEI0 KAl va Oplooupe ota urtoAotrna onpeia tmyv dopun
evog dlatpetikou dakrtudiou R'.

OEQPHMA 2. Av R sivar évag Swapetukog dakxtufiog kar R’ eivar o daipetindg
daxtuiog mou kataokevaletar ano 1o Py(R), tote 0t R kar R’ eivar ioduopgot.



Ag &exivriooupe topa amnod éva rpoBoAiko sminedo Desargues . Kataokeudadoupe
tov Sratpetiko SaxktuAio R rou avrtiotoixei oto P, kat peta kataokeualoupe to Py (R).
Ioyuet 1o enopevo:

OEQPHMA 3. Av P eivat mpo6oAwkd emninedo Desargues rkair R o Siaipetikog tou
6axtuiog, tote P rkai Py(R) eivat toopuoppa mpobofika emnineda.

AXKHIXEIZ

1. 'Eoww P, Ps mpoboAwka enineda Desargues kar Ry, Ry ot Staipetikol toug
baxtuior. Na efetaoete av KAde 100UOPPIOUOC TPO6oAKOV emmedwv f @ P — Po
etoayet va toouopPiouo daxtudiov F(f) : Ry — R, €101 wote:

(i) Av P, =Py kat f = id, 101 F(id) = id.

(it) Av P3 emiong mpo6oAwo eninedo Desargues kat g : Py — Ps 100U0pPLOUOS
nmpoBoAikwv emnedwv, tote F(g o f) = F(g) o F(f).

2. Na Gwiatunwoete Kat va e§eTaoete Ta MPONYyoOUUEVA Ep@THUATA, av (EKIWAUE amo
toouop@Loud v daxtuiiov Ry rkat Ry kar avaldnrovue oopuop@ioud twv Py(Ry) kat

Pa(Ra).



