MAGHMA 3: AYIZMOZ

Zto riponyoupevo Mabnpua 2 eidape ot oe éva IE, and 1o adiopa (ITE 3), untdpyxouv
4 onpeia, dadopetikd petady toug, ou avd 3 ivat ) ouyypappikd. Armodeikvuoupe
TOpa O0tl cupbBaivel 1o “avadoyo” pe g eubeieg.

IIPOTAZH 1. Kade IIE gxet (touiayiotov) 4 dapopetikeg eudeicg, mou ava 3 sivat
UN OUVTPEXOUOEG.

Anddeifn. 'Eoww (P, L, 1) éva IIE kat A, B, C xat D ta 4 onueia tou adiopatog (TIE
3). Ene161) ta onpeia avta eivat Sragopetika, opidoviat ot eubeieg AV B, BV C, CV D
kat D V A. Autég sivat Sragopetikég petadu toug. Ipaypat, av AV B = BV C, 10t
A, B xat C eivat ouyypappikd, droro. Opoing yia toug dAAoug ouvduaopoug.

Zxfpa 3.1

Amodeikvioupe TOpa 61t Kabe 1p1ada aro 11§ avatépwm eubeieg ev Hi€pxovial amod 1o
1610 onpeio. 'Eotw mipog atoro 6t1 ot AV B, BV C katl CV D &iépyoviat aro to onpeio
PeP. OLAV Bxkat BV C 6iépxovtat arto to B. Av 6iépxovtatl kat aro to P # B, tote
61€pxovtal ano dvo drapopetika onpeia, apa AV B =BV C kat ta A, B kat C givat
ouyypappika, atoro. Apa P = B. Emiong, ot BV C kat C V D &i¢pxovtat aro 1o C.
Apa, éniwg iponyoupévaeg, P = C. AnA. B = C, mou eival dtomo anod v unodeorn.
[Tapopota yla kabe tprada amno 11§ avatép® eubeiss. O



Emiong oto nponyoupevo pdbnpa anodei§ape ot kabe eubeia mepiéxel ToUAA-
Xwotov 3 onpeta. Amnodsikvuoupe o1l TAAL 10Ul TO0 avtiotolxo “avdloyo” yla ta
onueia:

IPOTAZH 2. Av (P, L, 1) sivai éva IIE, and kade onueio P € P Siépyovtar toudayt
otov 3 evdeieg.

Anoddeifn. @swpoupe 4 onpeia A, B, C kat D Stadpopetikd Petagy toug, mou ava 3
elvatl pn ouyypappika (n vrnapdn tev onoiev egaopadidetal and to afiopa (TE 3))
Kat éva onpeio P € P. AlakpivoUE TIG EMMOPEVEG TTEPUTIOOELG

(1) To P ouprtirmtel pe éva anod ta A, B, C, D, é0te 10 A.

Zxnua 3.2

Tote o1 eubeieg PV B, PV C rat PV D &6iépxovtal anod 1o P, kat eival S1aPpopetikeEg
petadu toug. Ilpdypat, av PV B = PV C, tote ta P, B kat C, énA. ta A, Bkat C
etvat ouyypappikd, drorno. Opoing yia tig dAAeg mEPUTIOOETS.

(2) To P 6ev ouprirmtel pe kavéva aro ta A, B, C kat D. Toéte Sewpoupe tig
eubeieg
(%) PVA, PVB, PVC, PVD
Kal 61akpivoupe 11§ TIEPUTTOOETS

(2a) Tpeig (touddxiotov) aro TG t€ooepelg eubeieg eivatl S1aPopeTIKEG Petasy Toug,
onwg oto LX. 3.3 (érou PV A = P V D). Téte 1oxUet 10 {ntoupevo.
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Zxnua 3.3

(268) Ot gubeieg (*) ouprirttouv ava 6vo, .. PVA=PVDxatPVB=PV C,
onwg oto L. 3.4.
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Ot eubeieg PVA =PV Dxat PV B =PV D sivat 1adpopetirég petady toug, aAAing
ta A, B, C kat D eivat ouyypappikd, atorto. Apa (Mabnpa 2, IIpdtaon 3) untapyet
onpeio Q € P nou dev Keltal oe kapia ano tg dvo auteg eubeieg. Tote n PV Q sivat
n 1pitn eubeia mou mepva ano to P.

(2y) H ovpmwon 1piov 1) 0Aev tov eubeiav () dev eival duvartr, ylati odnyel oe
OUYYPAPHIKOTNTA POV 1) OA®V tev A, B, C kat D, dtoro. O

Eow (P, L, I) éva TIE. @ftoupe

P =L
L'=P
I'=T'={t.P) e LXP|(P.D)eT}CP XL

IIPOTAZH 3. 'Ectw (P, L, 1) éva IIE. Tote n piada
P L. 1) =(LP.IT
etvai I1E.

Amnodeiln. (ITIE 1) 'Eote §vo diagopetika onpeia P* # Q* oto P, dnA. duo dadope-
TKEG eubeieg p # q oto L. Ao v I[potaon 1 tou Mabrpatog 3, undpxet akplBog
éva onueio A € P, dnA. axkpBag pia subeia a* € L*, pe (A, p) € I xat (A,q) € 1,
6nd. (P*,a’)=(pA) eI '=T"xa (Q".a")=(qA) el =T

(TIE 2 ) 'Eoww &Uo diadopetireég eubeieg k* # £ oto L*, dnd. 6v¥o Sapopetika
onpeia K # L oto . Ano 10 adiopa (TIE 1) yua to apxko I[IE (P, L, T), unidpxet (kat
paAtlota akpBog pia) eubeia a € L, 6nd. akpBog éva onueio A* € P, pe (K, a) € 1
kat(L,a) € I, 6nA. (A", k) =(a.K)e I ' =T* xar (A*,0*)=(a, L) e I~ = T*.

(TIE 3) To 3o aiwpa ywa v pada (P, L, I*) woduvapei pe v Ipodtaon 1,
IIPONYOUPEV®G. O

OPIZMOZX 1. 'Eocw (P,L,7) éva IIE. To IIE (*, L, I") Aéyetar SUIKO T0OU
P, L. T).

IIAPATHPHZH. Eoww (P, L, 1) éva IIE, (P*, L*, I*) 10 duiko tou kat (P, L™, 1)
10 H6UiKkO 10U Huikou. Tote

(P**,L**,I**) — (P,L,I)

OPIZMOZ 2. 'Ecww S pla npdétaon nou datuneveral yla onpeia, eubeieg kat v
oxéon ZI. Ovoupdloupe Suirny tng S Kair ocupBoldidoupe pe S* v MPOTACT) ITOU
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TIPOKUITIEL A0 TNV S av AVIIKATAOTNOOUHE Ta onueia pe €ubeieg, tig eubeieg pe
onueia xat v oxéon I pe v 771,

[Mapatnpoupe 011 6TIOG T0 HUTKO ToU duikou evog ITE eivat to apyxiko IIE, £étol kat
yla pia rpotaon
S™ =S

IIAPAAEITMATA. Aivoupe pepikd napadetypata nmpotaong S kat g duikng wmg.
Znpewvoupe av n rpotaocn sivat aAndng 1 peudr|g.

S;: Ze éva IE 6Aa ta onpeia Bpiokovial nave oe pia eubeia £, € L. (W)

Si: Ze éva IIE 6Aeg ot eubeieg mepvouv ano éva onpeio P, € P. (V)

S,: Ze éva TIE amnd 6uo Sadopetikd onpeia nepva arkpiBag pia eubeia. (A)

S,: Xe éva TIE 6U0 Srapopetikég eubeieg tépvovial oe akpBwg éva onpeio. (A)

Ss: Yrapyet ITE pe akpiBwg 13 onueia. (;)

S;: Ynidpxet IIE pe akpiBag 13 eubeies. (;)

S, Kabe TTE €xel akpiBog 7 onpueia. (W)

S,: Kabe IE £xe1 akp1Bag 7 eubeieg. (W)

Ss: To ITE tou Fano €xe1 akpiBwg 7 onpeia. (A)

S;: To IIE tou Fano £xe1 akpiBag 7 eubeieg. (A)

Sg: Ze éva IIE yia kabe 1prada dadopetikav onpeiov uvndpyet eubesia otnv oroia
ketviat kat ta tpia. (¥)

Sg: Ze éva IIE yia kaBe tp1dda S1adopetikiv eube1dv UItdpxel onpeio ano ornouv
diepyovrat kat ot tpetg. (W)

Av ot S; kat S; aAnBevouv Sa oudntnBei apyotepa.
To entdpevo Appa sivatl popaveg :

AHMMA. Av n mpdtaon S afndever oto IIE (P, L, 1), e n S* ajindevel oo
(P*,L*,I*) O

OEQPHMA (Apx1 tou Auiopou). Av ua mpotaon S wxvet oe kade IIE, 10te kai n
ouikn S* 1oxvet o kade IIE.

Anodeiln. 'Eotew S pia npotaor) rou woyuet oe kabe [E. 'Eoww kat (P, L, 1) éva I[IE.
®60 n S* woxvet oo (P, L, I). Bewpoupe 10 6uiko (P*, L5, I*). Apou n S 10XVl Ot
o0Aa ta IIE, woxvet oo (P, L', I7). Apa n S* woxvel oto 6uiko IIE (P, L™, 1) =
(P, L, T) (BA. mponyoupevo Anppa). O

AXKHZXH. Na efetdoete av:
(1) To duiko evog ZE eivat ZE.
(2) Av 1oxUel n Apxn tou Auiopou ota ZE.



