MAGHMA 4: ZTOIXEIQAEIX AIIEIKONIZEIZ

OPIZMOZ 1. 'Eoww (P, L, 1) éva IIE. Ta kaBe m € L ovopaloupe onpelooelpd 1
8éoun onpeiov tng m to cUvolo

Jm)={PeP|PIm).

H eubeia m Aéyetar a§ovag ing J(m).
IMa kabe O € P ovopaloupe 8éopun euBeiadv tou O 10 GUVOAO

JO)={ke L|OI kj.
To onpeio O Aéyetal kévrpo g J(O).
[Mapatnpoupe 6t yia twxaia P € P kat k € L, 1oxUouv ot 1006uvayiieg

Pedk) © (Pk) el © ked(P).

IMPOTAZH 1. Eoww (P, L, 1) évallE kaik, b € L. Tote
k=0 & Jk)=J(O).

Amnodeiln. (=) lpopaveg.

(&) vepidoupe ot untdpyouv (touAddayiotov) 3 diapopetikd onueia A, B, C mou
Ketvrat mave otnyv k. Tote

ABeJ()=J@) = k=AVB=2¢,

IoU artode1KVUEL TO {NTOUHEVO. O

[Mapakdte Sa cuykpivoupe Vv 10U @V ouvodav J(O) kat J(m).

OPIZMOZ 2. Eow (P, L, 1) évallE, O € P karm € L pe (O,m) ¢ I. Ovopdloupe
OTO1XE16081) AMELIKOVION) TNV ATEIKOVIOT)

6om :JO) — Jm):r— LA M

(BA. Zxnua 4.1).
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Zxnua 4.1

IIPOTAZH 2. X¢ ¢va IIE (P, L, 1), yia kade evyog (O, m) ¢ I n otoxeiwdng ameuo-
vion 6o.m €lvar kaja opiougvn, 1-1 kat emi.

Amnodeiln. Enedn (O, m) ¢ 1, éxoupe m ¢ J(O). ‘Apa, yia kabe £ € J(O), etvar m # 2,
Kat opidetat akpBwg éva onpeio P = P Am € J(m). AnA. n 6o, eivatl kadd optopévn.
(2) ' Eoww k, £ € J(O) pe 6om(k) = 6om(?), SnA. kAm =LA m =P # O. Tote

k=0OvP="?

Kat n 6o, €tvat 1-1.
(3) Eoww P € J(m). Toéte P # O, 6nA. undpyel n eubeia O V P € J(O) yua v
ortoia 1oxUel
6om(OVP)=(OVP)Am=P,

Kat n 6pm, etvat erd. O
Amo v mponyoupevn) IPOTACT) MTPOKUITIEL OTL UITAPXEL 1] aviiotpodn
6mo = 6ghy s J(mM) — J(O) : P— PV O.
IIOPIZMA 1. Z¢ éva IIE (P, L, 1), yia kade levyoc (O, m) ¢ I, ta ovvoida J(m) kat

J(O) eivar woninduka, 6nA.
lJ(O)] = lJ(m).
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IIOPIZMA 2. >¢ éva IIE (P, L, 1), yia kade k, L € L, woxvet

()] = |J(D).
Amnodeiln. Av k = £, n 1ootnta eivat ipogavrg. ‘Eote k # £. Téte unidpxet P € P ne
(P, k)¢ I xatr (P,?) ¢ I. Onote

()| = |J(P)| = |J(D)]. 0

IIOPIZMA 3. X¢c éva IIE (P, L, 1), yia kade P, Q € P, 1oxvel

lJ(P)| = |J(Q)I.
Anodeiln. Av P = Q, n woowmta eivat ipodavr)g. 'Eotw P # Q. Todte uniapxouv 1

eubeila PV Q katonpeio Stg PV Q pe S # P rat S # Q. Enlong undpyet eubeia
PPV Que(S, el Tote (PP ¢ 1 xar(Q,?) ¢ 1. Onote

[J(P)| = 1JD)] = |J(Q). O

AVl TG aVETEP® ATIOdE1ENG, PITOPOUE ATTA®S VA rtapatnprooupe ot to [Ioplopa
3 eivat duiko tou Iopiopartog 2.

INPOTAZH 3. 'Eotw (P, L.1) évallExkail € L uc|J)=n+1€N, n>2. Tote 10
ovvoflo P éxel akpiBag n* + n + 1 onueia.

Anobeiln. 'Eotwn
J() ={Py, Py, ..., Py}

Bcwpoupe €va onueio O ¢ J(P). Tvepidoupe ot 1o J(O) mepiexel akpBag n + 1
eubeieg, KAl autég eivat ot

OVP, OVPy, ... ,O0V Ppy,.
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Zxnpa 4.2

Kabe pa ané autég €xet n+ 1 onueia, dnA. n onpueia ektog amno 1o O. 'OAeg padi
niepiéyxouv (n+ 1) - n = n® + n onueia xopig 10 O, dpa pe 10 O mepiéxouv n? + n + 1
onueia.

Ioxupi{opaote ott 1o P bev €xer adda onpeia. Ilpaypat, av O # Q € P, 10te
untapyet n eubeia O V @ kat €xel pe mv £ akp1Bog £va Koo onpueio, éoto 10 P;. Apa
10 @ etvat onueio g O V P; xat éxel katapetpnOei ota n? + n + 1 onpueia. O

I'a 1o gpwinua av vrdpyet ipoBoAiko eminedo 1ou oroiou ot eubeieg £xouv ebo-
Bévo ap1buo onueiav, PA. [E. Baotieiov: Ztoiyeia mpoGojikng I'ewuetpiag], oeA. 39,
Kat ipBA. pe g Ss, S; tou Mabrnpatog 3, ogA. 5.

OPIZMOZX 3. Ecww (P, L, 1) évallE, k,l e LxatO € P, ue (0, k) ¢ I xa1(0O,?) ¢ 1.
Ovopdadoupe mpoontikotntTa ano v k oty £ pe kévipo O v ATElKOVIon

n=n(lk?,0):Jdk)— JUP):P+— LA(OV P).



Zxnpa 4.3

[Mapatnpeiote 0Tl Ge 1A TIPOOTITIKOTNTA OM®G TTAPATIAVE®, T0 KEVIpo O, 10 onueio
P € J(k) xat n ewkova n(P) € J(?) eivatl ouyypappika.

IIPOTAZH 4. Me 11¢ UT0OEOELS TOU TPONYOUUEVOU OPIOUOU, N Tt lval Kajad Oplopevn,
1-1 kat emi.

Amnobeiln. Apeoo, ano v oxEon
mw= 601 o 6k,O = 60‘[ o 65,1k' O

IMa ug npoortukotnteg agidet va onpelwbouv ta endpeva Vo anotedéopata.
IMIPOTAZH 5. Av k, { kair O givar onwg otov Optouo 3, 10te:

(D) kAl =kAL

(it) I'a kade P € J(k) ue P # k A £, woxver m(P) # P.
IMIPOTAZH 6. Eotw (P, L,I)évallE, k0 € Lucsk # L kai P = k A L. Tote, yia kade
Ay, Ay € J(k) \ {P} ue A, # Ay kat yia kade By, By € J(?) \ {P} ue B, # By, undpyet

arxpiBag éva O € P nou givat kKévtpo mpoortkomniag tt = n(k, 2, O) pe v biénta

Tlf(Al) = Bl rat TE(A2) = B2.



Anobeiln. Beswpoupe TG eubeieg A; V By kat Ay V Bs. Av autég tautiovtat, tote
Ay, As, By, B, eivat ouyypappika kat k = 2, drorto. Apa A; V By kat A V B, tépvoviat
oe éva onpeio O. Auto eivat 1o {nrovupevo.
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Zxnua 4.4

[Mpaypartt, av Sewpriooupe v npootikotnta « = n(k, £, O), 1ot

m(A) =LA (A VO) =B
TC(Ag) = B/\(AQVO) :B2

To povoorjpavto tou O MPOKUITIEL ano v napatfpnorn ou O, A;, By eivat ouyypap-
Pikd Kat 1o 1610 1woyvet ya ta O, Ay, Bs. O

AXKHIXEIZ

1. Na Swatuniwoete v 6uikn g [Ipotaong 3 kat va eAéydete av 1oxUeL.

2. Na datuniwoete tov Huikd tou Oplopou 3.

3. Xpnowornowwvtag v £vvold Iou IIPOKUITEL ano v Aoknon 2, va datune-
oete Vv 6uikn g [Ipotaong 6 kat va eAéyéete av 1oxUetL.



4. Eow (P, L, 1) éva ZE, P € P rar b € L pe (P,?) ¢ I. loxvel n wootnta
[J(P)| = |J(O)l;

5. Eotw (P, L, 1) éva ZE xat éotww £ € L pe |[J@)| = n+ 1, n € N. [I6oca onueia
exelr o P;



