MAGHMA 7

Mapakdte Sa tautitoupe éva mpoBodko eminedo P = (P, L, 1) pe 1o avrictorxo
(P, L, €), 6nA. 9a ypagpoupe P € L avti PIY.

YrnievOupidoupe 611 0TOUG 10010PPIOP0UG TT.£. KABe Pia amno 1g @ Kat i kabopilet
Vv AAAn, 6nA. yiakdbe P+ Qe Pratk #2e L:

P Al =yw() Aywl) xar wPV Q)= @P)V ¢(Q).

OPIZMOZ 1. Mia ouyypappirotnta £vog ripoBolikou eruredou P eivat évag auv-
TopopPlopog tou P, dndadr) Evag 10o0popPlopog

(p.p): P—P

tou P otov £aUTO TOU.
To oUVOAO TOV CUYYPAPHIIKOTHTI®V £vOg TTpoBoAtkoU sruredou P oupBoAiletal pe

Aut(P).

ITPOTAZH 1. To ovvofo Aut(P), epodiacucvo pue v mpaén me ovvdeong, amotelel
ouaéda.

Anodern. (i) H ouvBeon
(@2. w2) o (1. Y1) 1= (@20 Q1. Yo © Y1)
duo ouyypappikot)tov (@1, Y1) Kat (¢@e, Ps) €lval ocuyypappikotnta, dpa n npdin
o : Aut(P) X Aut(P) — Aut(P)

etvat kadda opilopévn.

(ii) H o eival mpooetalplotiky.

(i) Yriapxetl oudétepo otoiyeio, n ouyypappikonta (idp, idy).

(iv) Ta kaBe (@, Y) € Aut(P) vnapxel aAviioTPOPo OTOIXEIO, Il CUYYPAPHUIKOTTA
(. p)"' = (7" y") € Aut(P). O

Ene1dn n opada Aut(P) eivatl oAy "peydAn", Sa opiooupe KATIOEG PIKPOTEPES (KAt
o €UXPNOTEG) UTTOOPNAdEG TNG.

OPIZMOZ 2. Miua ouyypappikotnta (¢, ) € Aut(P) Aéystat



(a) kevrpika, av untdpyxet éva onueio A € P, mou Aéyetal KEVTPo pe v 1810t ta
VkedA) : yphk) =k

(B) adovirg, av untapyet eubeia £ € L, mou Aéyetal d§ovag, €101 WOte:
VYVPedl) : ¢P)=P.

AnAadn: oe pla Kevipiky cuyypappikonta, ot eubeieg rmou HiEpyxovial amno 1o

KEVIPO Pévouv otabepég (avadroimteg), eved oe pia afovikr OUYYPARMIKOTTA, Td
onueia tou afova pévouv otabepd.

AHMMA 1. Av (¢, y;) € Aut(P), i = 1,2, givar kevpikég pe kevpo A, 10te n
ouvdeon (s © Py, Yo © Y1) €lvatl EMIONG KEVTPIKN UE TO 1610 KEVTPO.

Anodeiln. 'Eoww L € J(A). Ano v unobeon, y;(¢) = w(?) = L. Apa
w2 o y1(D) = wa(yr (D)) = wa(D) = L,
rou Geiyvel ot 10 A eival Kévipo. O

AHMMA 1'. (6uiko) Av (¢, w;) € Aut(P), i = 1,2, civar afovikég ue afova ¢, tote n
ouvdeon (@ © @1, Yo © Yy) givar emiong afovikn ue tov ido afova. O

AHMMA 2. Av (¢,y) € Aut(P) eivar kevipikn pue kKEVpo A, 10Te 1 avtiorpogn
(p7', ™) elvar emiong kevtpucn ue to 1610 KEVTPO.

Amnobeiln. Apkel va tapatnprjooupe Ott 1W0XUEL 1] 100duvapia
p) =0 o =y ). O
AHMMA 2'. (6uikd) Av (¢, p) € Aut(P) sivar afovikn ue afova ?, tote n avtiotpogn
(p7', ™) elvar emiong afovucn ue tov 1610 afova. O
Asixvoupe twpa Ot 10 KEVIPO KAl 0 agovag eivat otabepd otoixeia.

IIPOTAZH 2. Av (¢, y) € Aut(P) sivar Kevipik) oUyypauuiKkotnTIa Ue KEvo A, 1ote
»(A) = A.

Amnodeiln. 'Eoww k # m € J(A). Tote A = k A m xkat y(k) = k, y(m) = m. Apa

P(A) = ol A D) = wk) A w(l) = kAL = A. 0
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IMIPOTAZH 2'. (6uikn) Av (¢, p) € Aut(P) sivar afovikn ovyypaupukomna ue afova
?, ote w(l) = L. O

IIPOTAZH 3. Av (¢, y) € Aut(P) civar kevtpkn ue kevoo A, 10te yia kade P € P,
ta onueia A, P kat ¢(P) lvar ouyypaupirka.

Amnodeiln. Av P = A, 16te P = ¢(P) = A kat 1o oupnépaopa eivat tetptippévo. Av
P # A, t6te urtapyet n eubeia AVP € J(A) k1 erte1dr) 1o A eivat kévipo, Ww(AVP) = AVP.

A

o(P)

PeAVP= ¢p(P)e y(AVP)=AVP

apa A, P kat ¢(P) eivat ouyypappikda. O

IIPOTAZH 3'. (6uikn) Av (¢, y) € Aut(P) sivar afovikn pe afova ¢, 10te yia rwade
ke L, o1 evdeieg ¢, k kat w(k) ovvtpgyou.

Amnobeiln. (av kat eivat mieovaopdg, divoupe toug Suikoug ouAAoyilopoug)

y(k)

P=kAlel = @oP)=P
Pek = ¢P)=Pec y) O



AHMMA 3. Av (¢, ) € Aut(P) eivar kevtpukn ue kévipo A, kat k € L ue k # w(k),
10te 10 onueio k A w(k) eivar avaiioioto, énil.

ok A (k) = k A y(k).

Anodeiln. 'Eoww k € L pe w(k) # k. Tote k, w(k) ¢ J(A), P := k A y(k) # A xat
urtapyet n eubeia A V P. Omote

P(P) = ¢k A(AV P)) = w(k) AN y(AV P) = (k) AN(AV P) = P. U

AHMMA 3. (6uikd) Av (¢, w) € Aut(P) civar afovikn ue afova b, kat P € P e
P # @(P), tote n evdeia P V ¢(P) eivar avaiioiot, dni.

WPV @(P)) =PV @(P). O

H anébedn mdadt eivat repirtr, Sivoupe povo 10 avtiotolXo oxnua:

PV Q 0 P o(P)

H 614kp1on T@V OUYYPAPIIKOTH IOV 08 KEVIPIKEG KAl a§oViKeg Oev upiotatal otnv
MPAYHATIKOTNTA, APOU 10XUEL TO EMOPEVO
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OEQPHMA. Kd6e KeVIPIKI) OUYYPAPHIKOTTA £ival a§oViKi) Katl aviiotpodag.

Amnodein. 'Eotww (@, @) revipikn pe kévipo A. ®a dei§oupe ot €xel katl agova.
Alaxkpivoupe dU0 TEPUTIMOOEIG :

(1) 'Eote 6t untapyet eubeia £ ¢ J(A), pe w(?) = L. Ba deioupe ou n £ sivat
agovag. Apket va dei§oupe ot yua kabe P € £ woxvel ¢o(P) = P. 'Eoww P € . Tote
P+A AVP#0 wAVP)=AV P xat

p ' 0)

P(P) = p(L A(AV P)) = (&) A wW(AVP)=2A(AV P) = P,

(2) 'Eoww o6t Hev untdpyetl eubeia €€ arod ) §éopun eubelwv Tou A 10U va PEVel
avaAdoiwtn). Auto onuaivetl o1, yua kabe k € L pe k ¢ J(A), Sa sivar y(k) # k.
Bewpoupe pia tétola eubeia k € L pe k ¢ J(A). Tote w(k) # k, opiletatl to onpeio
P =k A w(k) # A xat n eubeia A V P. Ao to Afjppa 3, ivat ¢(P) = P. Gswpoupe
Twpa AAAn pa subsia m € L pe m ¢ J(A) kat m ¢ J(P). 'Onwg mponyoupéveg,
urtapxet 1o onpeio @ = m A w(m) kat ¢(Q) = Q # P. H eubeia = PV Q €xel 6vo
avaddoiwta onpela, apa eivat avaddoiom. [Ipdypat,

wl) =ywPVQ =pP)Ve@Q=PVvQa=L
Amo v uniobeon (2), n £ mpénet va avhket otnv Seopn tou A, dnA. A € £, emopévag

PVQ=AVP=AVQ.



Akp1BoOG oTiwg n m, Kat kKabe AAAn eubeia mou Sev avnkel oy déopun J(A),
TEPVETAL PE TNV €1KOVA TNG TTAvVe otnv eubeia £ = AV P.

Asixvoupe 6t n £ = AV P eivat ddovag: Tlpdypat, av R € J(?) tuxaio, arnd 1o R
TIEPVOUV TOUAAX10TOV TPelg eubeieg, €0t n pia aro autég pe n # L. Tote n € J(A),
n # w(n) kat n tepvetat pe v w(n) nave omyv A V P = £ oto onpeio R ou (Afppa
3) pévet avaddointo. Apa n ¢ eivat o {ntovpevog agovag.

To avtiotpodo cupnépaciia MPOKUITIEL ATIO TV apXr) tou duicpou. O

'Eotw A € P xat £ € L. ZupBoAiloupe pe
L(A, )
T0 OUVOAO T®V OUYYPAPHIKOTTOV 1€ KEVIPO A kat agova 2.
Yuvbuadovrag ta Anppata 1, 1, 2 kat 2/, taipvoupe TV EMOPEVH

IMIPOTAZH. I'a kaBe A € P xatr ? € L, 1o ouvoro L(A, ?) eivat urtoopada tng Aut(P).
O

AXKHTH

Alatunioote 1o HUTKO Tou Oswprpatog g ogA. 5 kat oxedidote ta HUo avtiotorxa
oxnuarta.



