Ewcaywyn otnv Tornohoyia - IItuytaxyr EEétaocn (7-6-2024)

Ocupa lo (L,5+1,5=13pov.)
‘Eotw X dnepo abvolo xat J 1 cupnenepaopévr totoloyio to X, Snhodh

T ={AC X : X\ Anenepoopévo} U {0}.

Oewpolpe oxoun v owoyévewr C = {B C X : B dnewo}.
Amodel&te ot
(o) (i) H owoyévewa C dev eivon Bdon yio xdmowa tomoroyia oto X.
(ii) Av Z ebvan 1 Totohoyio mou €yel v utofdon tny C, tote Je eivan 1 Staxprtr) Totohoyio.
(B) (i) Av d ebvan o et oto X xou Jg 1 enoryouevn tonohoyia, tote I C .
)

(ii) O (X, .7) Bev elvan petpixonotclos.

Ofpa 20 (1+1+1=3pov.)
(o) Anodeilte (ue TAien cwttohdyMon) 6L o yodpoc RY ue tnv tonoroyia yvopevo etvon dogye-
elowog.

(B) Egetdote av o1 Euxdeldeior yodpor R xou R? elvan opotopopgixol.

(v) Eotw X tonohoyixde yopoc xou (A,) oxohoudia utoouvorev tou X e Tic oxdhoudeg
wiotnree: (i) xéde A, eivon ouvextixd xau (ii) yioe xéde n € N, A, N A, # 0.

Anodei€te 61 10 0Ovoro |, oy An Elvor cUVEXTXO.

Ocua 30 (L,5+1,5=23pov.)
(o) Eoww X un xevé alvoro xau 7, T dbo dopopetixéc tonohoyieg oto X, tétolec wote
xoévae anéd toug yweoue (X, T) xau (X,.T") va eivar ouvunayfc xou Hausdorff. Anodei€te
6TL xoplo amd Tic Vo Tomoloylee T, T Bev elvon aolevéoTtepn Tng dAANC.

(B) Eow (X,.7) yopoc Hausdorff xou K, F' 800 oupnoy vnooOvord tou ye K N F = ().
Arnodeléte ot undpyouy avoryt U,V C X ue K CU, FCVxa UNV = .

Oéua 40 (142 =3 pov.)
(o) Eotw {X; : i € I} owoyévela tomohoyixdv ywewy xan X = [],.; X o yopog ywduevo.
Av, vy x&de i € I, to A; glvon xhewotd vooUvoro tou X, anodellte 6t to [, ; Ai glvon
XAEW0TO oToV X.

el

(B) Eotw Rg n evdela tou Sorgenfrey , 6nhady| to civoro R pe tnv tonoloyla Jg mou €yet
0¢ Bdon TNV oixoyévela Twy BeId NUIVOLY TGV dlacTnudtwy B = {[a7 b) : a,b€R, a< b}.
‘Eotw (z,) po yynolwe ad&ovoa axohoudioa oto R.

AnodeiZte 6Tt 10 olvoho A = {z,, : n € N} w¢ utoolvoro tou ywpeou Ry elvon xhetotd, ahhd
Oy oLUUTAYEC.

KaAr) Emruyia!



