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Πρόλογος 

Οι σημειώσεις αυτές βασίζονται στις παραδόσεις του μαθήματος «Εισαγωγή στην 

Τοπολογία», το οποίο εδίδαξα κατά το εαρινό εξάμηνο του ακαδημαϊκού έτους 

2014-15. 

Εξαίρεση αποτελούν  οι παράγραφοι 2.3 (Χώροι πηλίκο και απεικονίσεις πηλίκο) 

του κεφαλαίου 2 και το κεφάλαιο 6 (Συνεκτικοί τοπολογικοί χώροι) τα οποία 

προστέθηκαν εκ των υστέρων για λόγους πληρότητας. 

Ελπίζω αργότερα να μπορέσω να συμπληρώσω (και να βελτιώσω) τις παρούσες 

σημειώσεις προσθέτοντας στο κεφάλαιο 4 κάποια στοιχεία για την θεωρία των 

συμπαγοποιήσεων τοπολογικών χώρων (ιδιαίτερα αναφέρομαι στην 

συμπαγοποίηση  Stone- Cech). 

Μια βασική γνώση της θεωρίας των μετρικών χώρων (στο τμήμα μας διδάσκεται 

στο μάθημα της Πραγματικής Ανάλυσης) είναι χρήσιμη αλλά όχι απαραίτητη για την 

μελέτη αυτών των σημειώσεων. 

Ο συμβολισμός και η ορολογία που χρησιμοποιούμε είναι λίγο πολύ καθιερωμένοι. 

Ιδιαίτερα σημειώνουμε τα ακόλουθα: Αν  ,d  είναι μετρικός χώρος x  και 

 0  , με  ,x   συμβολίζουμε την ανοικτή σφαίρα κέντρου x  και ακτίνας  

 (=   : ,y d x y    και με  ,x 


  την αντίστοιχη κλειστή σφαίρα 

 (=   : ,y d x y   . Με τον όρο ο «ευκλείδειος χώρος nR » εννοούμε τον 

διανυσματικό χώρο nR  εφοδιασμένο με την μετρική την οποία επάγει η ευκλείδεια 

νόρμα (      
2 2

1 12
, ... n nd x y x y x y x y        όπου  1,..., nx x x ,  

 1,...,
n

ny y y R  ). Ειδικότερα όταν 1n   ( οπότε έχουμε την πραγματική ευθεία 

R  με την μετρική της απόλυτης τιμής) χρησιμοποιούμε και την ορολογία, «ο χώρος 

R  με την συνήθη τοπολογία». 

Αν  σύνολο συμβολίζουμε με   το πλήθος των στοιχείων ( πληθάριθμο ) του  . 

Τέλος οφείλω να ευχαριστήσω θερμά τον φίλο μου Κώστα Θανόπουλο για τον κόπο 

που πήρε ώστε να μεταφέρει και αυτές τις χειρόγραφες σημειώσεις μου ( μετά τις 

σημειώσεις των μαθημάτων, Απειροστικός Λογισμός ΙΙΙ και μεταπτυχιακής 

Ανάλυσης ΙΙ) στο Word. 

                                                                          Αθήνα Ιούλιος 2015 

                                                                    Σοφοκλής Κ.  Μερκουράκης 
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